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Idealy kompaktnich mnozin a borelovské funkce

Hlavnim tématem prace je zkoumani deskriptivnich vlastnosti zobrazeni mezi polskymi
prostory a systémi kompaktnich mnoZin. Pro zobrazeni f z polského prostoru X do polského
prostoru Y definujme nasledujici systémy kompaktnich mnozin

C(f) = {K; K je kompaktni mnozina takova, Ze f|x je spojité},
C7(f) = {K; K je kompaktni mnoZina s pravé jednim
hromadnym bodem takova, Ze f|x je spojité}.

F. Jordan ve své praci , Ideals of compact sets associated with Borel functions® (Real Anal.
Ezchange 28 (2002/08), 15-31.) zkouma vztahy mezi deskriptivnimi vlastnostmi funkce f
a deskriptivnimi vlastnostmi systému C(f) (v polském prostoru K(X) vsech kompaktnich
podmnozin X opatieném Vietorisovou topologii). Za pfedpokladu borelovské méfitelnosti
funkce f napiiklad ukazal, Ze mnozina C(f) je borelovskd pravé tehdy, kdyz f ma Gj graf.
Dale za téhoz predpokladu ukazal, ze je-li C(f) typu Fgs, pak je funkce f t¥idy B,. Tyto
vysledky jsou vylozeny v prvni kapitole priace pana Vlasaka.

Druha kapitola je vénovana vlastnostem prostoru I(X) a tfeti kapitola obsahuje dalsi
pomocnd tvrzeni tykajici se borelovskych zobrazeni a operdtoru derivace mnoziny. Tvrzeni
jsou vyuzita v zavérecné kapitole, kde jsou vysledky F. Jordana zobecnény a rozsifeny. Pan
Vlasak mimo jiné ukédzal, ze ve vy$e zminénych vétach lze predpoklad borelovské méritelnosti
vynechat. Déle ukazal, ze é(f) je borelovskd pravé tehdy, kdyz zobrazeni f je borelovské.

Zaveér prace je vénovan otazce, kdy podminka C(f) = C(g) zaruci, Ze jista vlastnost
funkce f se prenese i na funkci g. Je napt. dokdzano, ze pokud f a g jsou zobrazeni z
polského prostoru X do polského prostoru Y, f je prvni Baireovy tiidy a C(f) = C(g), pak
také ¢ je prvni Baireovy tiidy.

Diikazy téchto vysledkii nejsou jednoduché a vyzaduji dobrou znalost zakladnich metod
deskriptivni teorie mnozin, stejné jako dobré porozuméni vlastnostem Vietorisovy topologie.
V praci jsem ale nalezl také nepfesnosti, preklepy a formula¢ni neobratnosti, napf.

818: Je t¥eba pouzit Tvrzeni 2.8.

8,7: Tvrzeni poznamky by se nemélo vztahovat na tvrzeni (iii) Véty 1.26.

8;: Misto ,, & = 1,2“ ma byt ,a = 2,3".

118: Misto ,Daugherty ma byt ,Dougherty*.

U nékterych tvrzeni chybi odkaz na diikaz v literatute ¢i alespon néjaky komentar, viz napf.
Tvrzeni 1.16 nebo Lemma 3.4. V Tvrzeni 1.16 je bod (i) nadbytecny.

[ pres tyto vyhrady je prace napsana piehledné a srozumitelné, pficemz obsahuje nékolik
péknych vysledki, které jsou publikovatelné v nékterém zahrani¢nim casopise.

Préce ziejmé spliiuje podminky kladené na diplomovou praci.
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