
Posudek na disertacni praci RNDr. Tomase Pa/aka
,,Exhaustive Structures on Boolean Algebras"

Disertace sh rnu je znanie a p feds t avu je nove wsledky, ktere by lv z i skanv pfi praci na
znainem a starem problemu ..Control measure problem"

Prace ziskava na p feh l ednos t i s t rucnym s b r n u t i m obsahu v uvodu Po pfiprave pojniu a
nastroju v prvni kapi to le se druba k a p i t o l a venu je genenckym rozsi femm. 1 kdyz tento
pfedmet nepatfi pf imo do te'malu disertace, obsahuje za j imavou vein 11.2 16, ktera konstatuje
prekvapivou skutecnosl, ze kazde rozsifeni, ktere viibec pridava podmnozmu omegy, pfidava
uz skoro d i s j unk tn i z jemneni souboru nekonecnych podmnozin omegy ze zakladniho modelu.

Tfeti kapitola se zabyva exhaus t ivmmi tunkcemi ustfednim pojmem disertace. Zavadeji
se pojmy ruznych exhaustivnich tunkc i a souvisejicich Booleovycb algeber a dokazuji se
zakladm vztahy mezi n imi (paragraf 2 a 3). Dokazujc se ekvivalence tfid Booleovych algeber
defmovanych existenci jistych exhaustivnich funkci (exhaustivni, uni tbrmni exhaust ivni)
s tridami Booleovych algeber defmovanych existenci fragmentace (sigma-konecna, sigma-
omezena). Tato ekvivalence slouzi k dokazovani produktivity tfid sigma-konecnych a sigma-
omezenych Booleovych algeber (vela 1 1 1 . 2 . 1 4 a 2 . 1 5 ) . Zminuje se ,,Control measure
problem", ktery byl behem prace na disertaci negativne vyfesen M. Talagrandem. Protoze se
jedna o h lavni motivaci disertace. ctenaf by pf iv i ta l kratke pfedstaveni aspon pnstupu k
tomuto reseni. Paragraf"4 dokazuje, jak d \  zname p f i k l a d y Booleovych algeber r o z l i s u j i t f i dy
Booleovych algeber. ktere b> ' l \a zaca tku kap i to ly zavedenv

C'tvr ta kapi tola je venoxana z a k l a d m m kons t rukc im submer a pa lo logickych subnier na
Booleovych algebrach a vztabum mezi n i m i Jsou sestavovanv a davanv do souvis los t i tezistm
poznatky z teto oblasti .

Pata kapitola zkouma konvergencni s t ruk tury Uz D. Maharam studovala sekven t ia ln i
topologii na Booleovych algebrach v souvislosti se zmmenym problemem. Vvsledky
obsazene v pate kapitole jdou ovsem mnohem dal.

Nejprve se referuji clanky [BFH] a castecne [BGJJ. Fakt 3 .13 pla t i v s i lnejsi forme, totiz
I, je podmnozinou Os. Ve faktu V.4.4 musi Y byt koiiecntw podmnozinou X.

Kazda spojila submira na algebfe Borelovych mnozin na Cantorove prostoru se zuzi na
exhaustivni submiru na algebfe otevfenych a uzavfenych podmnozin. Paragraf V.5 konstaluje
opak. Kazda takova submira se da rozsifit na spojitou submiru na algebfe Borelovych mnozin.

Z novych vysledku se pak musi zmini t Dekompozicm veta V.7 4 jako vyrazny pokrok ve
studiu Booleovych algeber pfes vlastnosti sekvent ia lni topologie

Paragraf V 8 pfeds tavuje da l s i v las tnos t i e k v i v a l e n t n i slabe d i s t r i b u t i v i t e
Pa rag ra f " \ '' do k I ad a Liz i tecnos! /a\h t e c h n i k . k l e i v n u se k ra t ce dokazu je

Todorcevicox'a \'eta, ze kazda slabe d i s t r i b u t i x n i s igma-konecna algebra nese s t r i k t n e
posi t ivm Maharam submiru Dale se dokazuje . ze p r i n c i p P iD i m p l i k u j e . ze kazda slabe
dis t r ibut ivni uplna ccc Booleova algebra nese str iktne pozi t ivni Maharam submiru.
Konsistencc opaku je znama, takze se t im dokazuje nezavislost tohoto tvrzeni (zeslabenv von
Neutnannuv problem).

Zpetne ziskani idealu Os z jeho mnozinove verze ve faktu V 9.4 je nepfesne (tez ideal
Z pfed t im) . Spravna tbrmulace by mela byt ap l ikovate lna na vetsinu takovych idealu.

Paragraf V. 10 se zabyva kvocienty spocetne potence Booleovy algebry. Nesouhlasim
s konstatovamm na zacatku paragrafu 10 I 1 Veta 10.12 obsahuje matouci pfeklep, ,,ri by se
melo nahradit ,,Fm"L, stejne tak v dusledku 1 0 . 1 3



Krome drobnych preklepu a jazykovych nedostatku jsem nasel nekolik nesouladu
v odkazech na vysledky a definice.

Tema disertace je dlouhodobe tematem Prazskeho stfedecniho seminare. Kazdy ucastnik
urcite pfivita tuto praci jako dlouho postradanou pfirucku. Disertacni prace shrnuje zakladni
poznatky v dane oblasti a vede k mnoha krasnym a dulezitym vysledkum

Disertacni prace doklada schopnost autora k samostatne vedecke praci a proto doporucuji
jej i pfijeti


