
Posudok na dizertacnii pracu
Mgr. Tomas Pa/ak: Exhaustive Structures on Boolean Algebras

Problem existencie miery pripadne jej adekvatnej (slabsej) modifikacie podmiery
alebo exhaustivncj funkcie na Booleovych algebrach je aspon sedemdcsiat rokov stary.
Vystupujc v rozlicnych obmenach, ktore maju pomoct" k poznaniu struktiiry niektorych
Booleovych algebier. Pripominam tu skutoenost', ze jazyk teorie Booleovych algebier
umoznuje ekvivalentne formulovat" problemy tykajuce sa inych matematickyeh objektov
a teda uvedene problemy sa nctykaju len Booleovych algebier. Prcdlozena dizertacia jc
mensia monografia venovana tejlo problematike. Di/crtant zhfna dojedneho cclku poznalky.
ktore boli dotcrax roztrusene v odbornej literature, sna/i sa o ich systemizaciu a netrivialne
k nim svojimi vysledkami prispicva.

Svojou pracou di/crtant pod vedenim skolitel'a, aj ked1 to explicitne neuvadzaju,
atakoval hlavnu ne/odpovedanii otazku problcmatiky - Maharamovcj problem. Boli
predbehnuti. ale konkurencia je viac ako dostojna. Riesenic nasiel v roku 2006 clen
francu/skej Academic des Sciences M. Talagrand. Vysledky blizke k niektorym vysledkom
piatcj casti boli ne/avisle ziskane B. Vclickovicom a S. Todorcevicom. Zaverccne vysledky
piatej casti dizertacie boli ne/avisle v slabsej podobe ziskane M. Kurilicom ajcho ziakmi. I'o,
ze sa pribu/.nymi problemami zaoberaju popredni odbornici, jcdnoznacne svcdei o vysokej
aktualnosti skumanej problematiky.

Dizertaeia je rozdclena na paf casti. Prva cast' jc venovana prc/entacii, easto bez
dokazov, zakladnych poznatkov o Booleovych algebraeh, ktore budu polrebne v d'alsom. Ale
aj tu mo/no najst" prispevok dizcrtanta. Veta 3.20 tejto casti nebola znama a predstavuje
pomerne elementarny dolczity vyslcdok. Druha cast" sumarizujc najdolezitejsie po/natky
sirokej tcoric generickych rozsireni teorie modelov tcoric mnozin. Aj v tejto casti mo/no
najst* novy poznatok, konkretnc vetu 2.16, ktora dava odpoved1 na jednu otazku mad'arskeho
matematika L. Soukupa. V tretej casti je pojednane o hlavnom objekte zaujmu dizertanta,
o cxhaustivnych tunkciach. Vysledky o vlastnostiaeh sucinov (vety 2.14 a 2.15) neboli znamc
v literature. Stvrta cast" je venovana systematickemu studiu zvazu podmier na Booleovej
algebrc a uvadza zosilnenie niektorych znamych vysledkov (napriklad vety 3.9 a 6.6).
Konecne piata cast' predstavuje jadro dizertacie a je venovana spojitym podmieram a ich
vlastnostiam. Tato cast' prinasa viaccj novych poznatkov, ktore dizertant spolu so svojimi
ucitcl'mi publikoval. Je to napriklad charakterizaeia sekvcncnej kompaktnosti konvergencnej
struktury na uplnej Booleovej algcbre pomocou spravania sa prislusneho gcncrickcho
rozsirenia, alebo veta o rozklade Booleovej algebry 7.4 na cast" so slriktne kladnou
Maharamovej podmicrou a na ..topologicky nezauj imavu" cast". Scria ekvivalentnych
eharakterizacil umozni di/.ertantovi jcdnoducho /iskaf konzislenciu kladncj odpovede na
klasicky von Neumanov - Maharamovej problem (veta 9.11 a okolie). Dalsie novc poznatky
su obsiahnute vo vetach 10.9, 10.14 a 10.15. Uvedene vysledky (som si vedomy, ze som
neuviedol vsetky) predstavuju prinos k poznaniu v problematike micr a pribuznych Struktur
na Booleovej algebre.

Dizertaeia je vefmi kvalitne spracovana. napriklad vyklad v druhej casti je okrem
zrozumitel'nosti aj vcfmi elegantny. Citatel" dizertacie musi oeenif uvodnu cast' ..Preface",
ktora vcl'mi pomoze /.orientovat? sa vdizertacii. Monograficke spracovanic problematiky



urcite prospeje d'alsiemu badaniu vtejto oblasti. V dizertacii som nenasiel chyby, okrem
niekol'kych vynechanych znakov sposobenych zrcjme technickym zariadenim pri tlaci.

Di/ertant ma postavil pred neprijemny problem, ako prelozif slovo ,,submeasure",
ktore sa casto vyskytuje v dizertacii. Zasady tvorby ceskej a slovenskej matematickej
terminologie nepripust'aju slovo ,,submiera" (tak ma poucil v jednej svojej prednaske Prof. V.
Kofinek). Preto som pouzil nie najvhodnejsie slovo podmiera. Mozno mi dizertant navrhne
lepsi preklad.

Vzhradom na uvedene som opravneny konstatovaf, ze adekvatne pouzitc melody a tak
ziskane nove poznatky dokazuju schopnosf dizertanta samostatne tvorivo pracovaf a preto
odporucam prijaf dizertacnu pracu Mgr. Tomasa Pazaka ako podklad k udeleniu vedeckej
hodnosti PhD.
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