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Micla [2] a Swarta [10], ktefi poskytli pravdépodobnostni dukaz Ze €as, kdy proces
zrozeni a umrti dosahne urcité urovné, je rozdélen jako soucet exponencialné
rozdélenych nahodnych veliCin s jistymi parametry. Diplomant mél zobecnit tyto
vysledky na pfipad, kdy namisto procesu zrozeni a umrti uvazujeme difuzi. V daném
pfipadé pak slo o Wrightovu- Fisherovu difuzi. V podstaté je ukolem najit
(explodujici) proces ,Cisteho” zrozeni explodujici ve stejném Case, kdy dana WF
difuze dosahne zadané hodnoty. Technika, ktera k tomu slouzi (podobné jako ve
vySe citovanych pracich) se nazyvy splétani (intertwining) Markovskych procesu. Jak
bylo dale ukazano Fillem [4], tato technika umoznuje dosahnout hlubsi zavéry o
vztahu obou procesu, které uz nezavisi jen na jejich marginalnich rozdélenich, pfi
vhodném sparovani (couplingu) obou procesl na jednom pravdépodobnostnim
prostoru, napf. Ze oba €asy absorpce splyvaji s.j. | zde je zajimavou otazkou, zda
dfive dosazeny vysledky tykajici se markovskych markovskych procesl s diskrétnimi
stavy lze rozsifit na difuze.

V diplomové praci bylo dokazano technikou splétani, Zze ¢as absorpce WF difuze
startujici v bodé 0 ma stejné rozdéleni jako proces zrozeni startujici z nuly, coz je
soucet nezavislych exponencialnich nahodnych veli€in se znamymi intenzitami (Véty
3.7, 3.8). Co se tyCe couplingu, tato uloha byla vyfeSena pro pozménény proces
difuze, pfiblizné feCeno pro proces WF difuze s odrazem v bodé nula a absorpci

v bodé 1 a proces zrozeni na mnoziné {1,2,...,n} .

Hlavni technikou pouzitou v praci je teorie fellerovskych semigrup (specialng,
Hilleova-Yosidova véta) kombinovana s pravdépodobnostnimi technikami. Nékteré
CasteCné vysledky jsou zajimavé samy o sobé (napf. Véta 3.1 — splétani dvou
semigrup je ekvivalentni splétani jejich generatoru). V podstaté je zde podan novy
dikaz rozdéleni ¢asl absorpce pfisluSnych procesu.

Vysledky dosazené v praci povazuji za vynikajici, jak pokud jde o pouzité
techniky, které dost vyznamné presahuji normy magisterského studia, tak i co
se tyce hloubky a pracnosti provedenych diikazt. Praci bych urcité doporugil,
po vhodné upravé, k publikaci. Prace je napsana jasné a srozumitelné, rada
vysledku je novych a netrivialnich.

Pfipominek je mozno formulovat nékolik, jedna se ale spiSe o drobnosti vétSinou
formalniho charakteru.

Pfedné, diky tiskafskému Sotku se v celé praci nevytiskly znaky integralu, coz
Citelnosti zrovna nepfispiva.

Nékteré konvence, byt jsou bézné v Casopiseckych publikacich, ptsobi v diplomové
praci trochu pfilis velkoryse. Hned na poc€atku autor definuje linearni operator a pak
jeho normu, aniz pfedtim definoval zavedl normu pfisluSného Banachova prostoru.
Operatorovou normu pak znaci stejné, jako normu domainu. Pro koho je toto bézné,



ten nepotfebuje uvadét definici linearniho operatoru. Podobné pusobi ztotoznéni
znaceni integralniho operatoru (daného jadrem) a tohoto jadra. | to je v oboru bézna
praxe, ale v uvodnich kapitolach trochu velkorysa. Navic misty je ztotoZnén operator
s jadrem i pfi slovnim popisu. V Definici 1.2 (silné spojita semigrupa) ma byt
jednostranna limita, podobné v definici derivace v krajnich bodech na nasledujici
strance.

V Casti vénované zakladum fellerovskych semigrup je standardni referenci kniha
Ethiera a Kurtze [3]. To je ale dost daleko od originalni citace, pfitom v samotné této
knize jsou originalni zdroje uvadény. Proposition 1.28 je néco mnohem obecnéjSiho
nez zminovana Kolmogorovova retrospektivni rovnice. Reference [9] jsou
nepublikovana skripta (vyborné napsana, ale aspon v této fazi také ztézi zakladni
zdroj pro citace).

To jsou Ize povazovat za drobné nedostatky, nékdy mozna i zaleZitosti osobniho
vkusu.

Autor pracuje s WF difuzi disledné v ramci teorie markovskych procesu, vyuziva
znalosti jejiho generatori. Mohl by se pfipadné vyjadfit (napf. i v ramci obhajoby)

k otazce, zda a jak je tento proces reprezentovan stochastickou diferencialni rovnici
a zda je mozné, Ze by tato reprezentace mohla byt v tomto sméru uzite€na.

Jak uz jsem se zminil, povaZzuji praci sa vybornou a doporucuji uznat jako
diplomovou.
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