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Jonathan Verner: Topologically distinct ultrafllters

Roku 1937 dokazali E. Cech a M.H. Stone existenci kompaktm'ch prostoru, jejichz vlast-
nosti byly naprosto neocekavanc a do znacne miry kontraintuitivm. Cechova-Stoneova
kompaktifikace se stala intenzivne studovanym pfedmetem a jeji specialni pffpad, pros-
tor /?w, Cechova-Stoneova kompaktifikace diskretmho prostoru pfirozenych cisel, byla
vysetfovana jeste intenzivneji, nez jine. Roku 1956 dokazal Walter Rudin, ze jeji pod-
prostor u;* — (3uj \ neni homogenni za pfedpokladu Hypotezy Kontinua, o jedenact let
pozdeji dokazal totez tvrzeni Zdenek Froh'k bez dodatecnych mnozinovych pfedpokladu.
V dalsi'ch letech nasledovaly prace mnoha dalsi'ch matcmatiku, ve kterych byly zavederiy
topologicke vlastnosti bodu v prostoru oj*, a dany dukazy, ze nektere body tohoto prostoru
pfislusnou vlastnost maji, jine nikoli. Paralelne s timto smerem vyzkumu se pfirozene
otevfelo studium, jak je existence nekterych techto bodu zavisla na axiomatice teorie
mnozin.

Diplomant vychazel z clanku [vM82], kde Jan van Mill ukazal mj. existenci bodu
v w*, ktery, ac je hromadnym bodem nejake spocetne mnoziny, neni hroinadriyin bo-
dem zadne diskretni spocetne mnoziny. 0 tomto konkretnim pfikladu Ize navic snadno
dokazat, ze je spolecriyrn hromadnym bodem dvou disjunktnich spocetnych mnozin. Pan
Verner se pokusil najit bod s vlastnostmi, ktere pro svuj bod pozadoval van Mill, avsak
navic pozadoval, aby spocetne mnoziny, obsahujici tento bod v uzaveru, tvofily centrovany
system. Tomuto problemu je diplornni prace cele venovana.

Hlavni'm vysledkem prace je ekvivalence, ktera existenci takoveho bodu pfevadi na exis-
tenci spocetneho extremalne nesouvisleho prostoru, ktery ma vsechny neprazdne otevfene
podmnoziny irresolvabilni a jehoz Cechova-Stoneova kompatifikace obsahuje slaby P-bod,
ktery je soucasne remote (Vety 6.3 a 6.4), spolu s Vetou 6.5, kde je dokazano, ze pfislusny
slaby P-bod nemuze vzniknout pomoci standardni Kuncnovy konstrukce u;i-O.K. bodu.
Prace tedy pfinasi velice podstatnou redukci puvodni otazky a ukazuje meze, ktere Kune-
nova metoda nemuze pfekonat. Uvazime-li, ze existuji slabe P-body, ktere nejsou Wj-
O.K., avsak zadny z dosud znamych nebyl sestrojen bez dodatecnych pfedpokladu o teorii
mnozin, jsou hlavni tvrzeni prace nesporne maximem mozneho pro pouhou diplomni praci.
Neni tfeba podotykat, ze k praci v teto oblasti je dnes jiz nezbytne zvladnout velice kom-
plikovane topologicke a kombinatoricke techniky, coz se panu Vernerovi skutecne zdafilo a
jejichz souhrn spolu s nekterymi vlastnimi zesilenimi je obsahem prvm'm peti kapitol.

Zaver. Pfedlozeria diplomova prace svedci o torn, ze pan Jonathan Verner kvalitne
zvladl zvolenou problematiku, prokazal jak schopnost samostatne prace s literaturou,
tak schopnost resit problemy. Doporucuji tuto diplomovou praci klasifikovat stupiiem
"vyborne".
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