
Abstrakt

Funkce kontinua je funkce, která libovolnému nekonečnému kardinálu κ přǐrad́ı hodnotu 2κ.
Řekneme, že regulárńı nespočetný kardinál κ má stromovou vlastnost, jestliže každý κ-strom má
kofinálńı větev, ekvivalentně, že neexistuje žádný κ-Aronszajn̊uv strom. Obdobně definujeme,
že regulárńı nespočetný kardinál κ má slabou stromovou vlastnost, jestliže neexistuje žádný
speciálńı κ-Aronszajn̊uv strom. Stromová vlastnost a slabá stromová vlastnost maj́ı následuj́ıćı
netriviálńı efekt na funkci kontinua: (*) Jestliže (slabá) stromová vlastnost plat́ı na κ++, pak
2κ ≥ κ++. V této práci se věnujeme několika výsledk̊um, které naznačuj́ı, že (*) je jediná
restrikce, kterou na funkci kontinua kladou stromová vlastnost a slabá stromová vlastnost kromě
obvyklých restrikćı dokazatelných v ZFC (monotonie a tvrzeńı, že kofinalita 2κ muśı být větš́ı než
κ; označme tyto restrikce (**)). Nejprve ukážeme, že stromová vlastnost na ℵ2n pro každé 1 ≤
n < ω a slabá stromová vlastnost na ℵn pro 2 ≤ n < ω neovlivňuj́ı funkci kontinua pod ℵω v́ıc,
než je dáno podmı́nkami (*) a (**), tedy že každé chováńı funkce kontinua pod ℵω, které splňuje
podmı́nky (*) a (**), je realizovatelné v nějaké generické extenzi. Pro d̊ukaz stromové vlastnosti
předpokládáme existenci nekonečně mnoha slabě kompaktńıch kardinál̊u a pro d̊ukaz slabé
stromové vlastnosti předpokládáme existenci nekonečně mnoha Mahlových kardinál̊u, což jsou
optimálńı předpoklady vzhledem ke konzistentńı śıle daných tvrzeńı. V daľśı části ukážeme, že
stromová vlastnost na dvojitém následńıku singulárńıho silně limitńıho kardinálu κ se spočetnou
kofinalitou neovlivňuje hodnotu 2κ kromě podmı́nek (*) a (**). Pro tento výsledek použ́ıváme
předpoklad existence superkompaktńıho kardinálu κ se slabě kompaktńım kardinálem nad κ.
Posledńı výsledek ukazuje, že stromová vlastnost na ℵω+2 s ℵω silně limitńım je konzistentńı s
tvrzeńım 2ℵω = ℵω+2+n pro libovolné n, 0 ≤ n < ω. Pro d̊ukaz využ́ıváme předpoklad existence
silného kardinálu κ jistého stupně se slabě kompaktńım kardinálem nad κ.
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