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V rámci celé práce by měla být imaginárńı jednotka i napsána normálńı fontem
a ne kurźıvou, jak je použito!
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• Špatně: Definice 12. Gaussovo celé č́ıslo p je nazýváno prvoč́ıslem, pouze
pokud je toto č́ıslo p dělitelné 1, -1, i, -i, p, -p, pi a -pi. [10, s. 5]

• Správně: Definice 12. Gaussovo celé č́ıslo p je nazýváno prvoč́ıslem pouze,
pokud je toto č́ıslo p dělitelné 1, -1, i, -i, p, -p, pi a -pi. [10, s. 5]

str. 33 - Upřesněńı termı́nu celé prvoč́ıslo, které je použito ve větě 25.

Definice 1. (Celé prvoč́ıslo) Celé č́ıslo p nazýváme (celým) prvoč́ıslem, pokud
p 6= 0, ±1 a jedinými děliteli celého č́ısla p jsou ±1 a ±p.(Hungerford, 2012,
s. 17)
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• Špatně: Věta 27. (Reálná Gaussova prvoč́ısla) Běžné prvoč́ıslo p ∈ N je
Gaussovo prvoč́ıslo ⇔ p neńı součtem dvou čtverc̊u. (A samozřejmě p < 0
je Gaussovo prvoč́ıslo ⇔ −p ∈ N je Gaussovo prvoč́ıslo.) [28, s. 105]

D̊ukaz.
(⇐) Předpokládáme, že máme běžné prvoč́ıslo p, které neńı Gaussovým
prvoč́ıslem, a proto jej můžeme rozložit v Z[i]:

p = (a+ bi)q, (1)

kde a + bi a q jsou Gaussova celá č́ısla s normou menš́ı než norma p2 č́ısla
p (a tedy i norma větš́ı než 1). Vezmeme-li komplexně sdružená č́ısla obou
stran, dostaneme

p = (a− bi)q, (2)

poněvadž p je reálné, proto p = p. Vynásobeńım výraz̊u (3) a (4) jako p

źıskáme

p2 = (a− bi)(a + bi)qq

= (a2 + b2)|q|2,
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kde oboj́ı a2 + b2, |q|2 > 1. Ale jediný takový rozklad p2 je pp, proto
p = a2 + b2.
(⇒) Naopak, pokud běžné prvoč́ıslo p je rovno a2 + b2, kde a, b ∈ Z, pak p

neńı Gaussovo prvoč́ıslo, protože lze prvoč́ıselně rozložit v Z[i] jako

p = (a− bi)(a + bi)

na činitele o normě a2 + b2 = p, která je menš́ı než norma N(p) = p2. [28,
s. 105]

k

• Správně: Věta 27. (Reálná Gaussova prvoč́ısla) Prvoč́ıslo p ∈ N je Gaus-
sovo prvoč́ıslo ⇔ p neńı součtem dvou čtverc̊u. (A samozřejmě p < 0 je
Gaussovo prvoč́ıslo ⇔ −p ∈ N je Gaussovo prvoč́ıslo.) [28, s. 105]

D̊ukaz.
(⇐) Předpokládáme, že máme přirozené prvoč́ıslo p, které neńı Gaussovým
prvoč́ıslem, a proto jej můžeme rozložit v Z[i]:

p = (a+ bi)q, (3)

kde a + bi a q jsou Gaussova celá č́ısla s normou menš́ı než norma p2 č́ısla
p (a tedy i norma větš́ı než 1). Vezmeme-li komplexně sdružená č́ısla obou
stran, dostaneme

p = (a− bi)q, (4)

poněvadž p je reálné, proto p = p. Vynásobeńım výraz̊u (3) a (4) jako p

źıskáme

p2 = (a− bi)(a + bi)qq

= (a2 + b2)|q|2,

kde oboj́ı a2 + b2, |q|2 > 1. Ale jediný takový rozklad p2 je pp, proto
p = a2 + b2.
(⇒) Naopak, pokud přirozené prvoč́ıslo p je rovno a2+ b2, kde a, b ∈ Z, pak
p neńı Gaussovo prvoč́ıslo, protože lze prvoč́ıselně rozložit v Z[i] jako

p = (a− bi)(a + bi)

na činitele o normě a2 + b2 = p, která je menš́ı než norma N(p) = p2. [28,
s. 105]

k

str. 34

• Špatně: Věta 28. (Imaginárńı Gaussova prvoč́ısla) Gaussova prvoč́ısla
a+ bi, kde a a b jsou nenulové, jsou součinem běžných prvoč́ısel p ve tvaru
a2 + b2. [28, s. 108]

D̊ukaz.
Z věty 24 v́ıme, že pokud a + bi je Gaussovo prvoč́ıslo, potom i a − bi je
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Gaussovo prvoč́ıslo. Dále podle věty 25 (a− bi)(a+ bi) je (nutně jedinečný)
prvoč́ıselný rozklad v Z[i] jako

p = (a− bi)(a + bi)

Ale p potom muśı být běžné (celé) prvoč́ıslo. Pokud ano

p = r · s

s 1 < r, s < p a r, s ∈ Z, pak Gaussovi prvoč́ıselńı činitelé r a s vyjadřuj́ı
Gauss̊uv prvoč́ıselný rozklad č́ısla p r̊uzný od (a − bi)(a + bi) (bud’ dva
reálné činitele r a s, nebo ≥ čtyři komplexńı činitele). [28, s. 108]
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• Správně: Věta 28. (Imaginárńı Gaussova prvoč́ısla) Gaussova prvoč́ısla
a+ bi, kde a i b jsou nenulové a jejichž součet druhých mocnin reálné části
a a imaginárńı části b je přirozené prvoč́ıslo p, neboli a2 + b2 = p. [28,
s. 108]

D̊ukaz.
Z věty 24 v́ıme, že pokud a + bi je Gaussovo prvoč́ıslo, potom i a − bi je
Gaussovo prvoč́ıslo. Dále podle věty 25 (a− bi)(a+ bi) je (nutně jedinečný)
prvoč́ıselný rozklad v Z[i] jako

p = (a− bi)(a + bi)

Ale p potom muśı být celé prvoč́ıslo. Pokud ano

p = r · s

s 1 < r, s < p a r, s ∈ Z, pak Gaussovi prvoč́ıselńı činitelé r a s vyjadřuj́ı
Gauss̊uv prvoč́ıselný rozklad č́ısla p r̊uzný od (a − bi)(a + bi) (bud’ dva
reálné činitele r a s, nebo ≥ čtyři komplexńı činitele). [28, s. 108]
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• Špatně: z2 = −4

• Správně: z2 = −5i

str. 88-90 Doplněné bibliografické údaje u některé citované literatury.
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1992. Dostupné z: https://books.google.cz/books?id=v9Xt77TaeMAC.

4

https://www.maths.ox.ac.uk/system/files/attachments/complex$_$1.pdf
http://citeseerx.ist.psu.edu/viewdoc/summary?doi=10.1.1.568.1607
http://atrey.karlin.mff.cuni.cz/~snek/pub/matika/gaussovska$_$prvocisla.pdf
https://books.google.cz/books?id=v9Xt77TaeMAC


Literatura

Hungerford, T. W. (2012). Abstract algebra: An Introduction, 3rd edition.
Cengage Learning.

5


	Errata k bakalářské práci
	Literatura

