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V rédmci celé prace by méla byt imaginarni jednotka i napsana normélni fontem
a ne kurzivou, jak je pouzito!
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e Spatné: Definice 12. Gaussovo celé ¢islo p je nazjvdno prvocislem, pouze
pokud je toto ¢islo p délitelné 1, -1, i, -i, p, -p, pi a -pi. [10, s. 5]

° Definice 12. Gaussovo celé ¢islo p je nazyjvdano prvocislem pouze,
pokud je toto ¢islo p délitelné 1, -1, 1, i, p, -p, pi a -pi. [10, s. 5]

str. 33 - Upfesnéni terminu celé prvocislo, které je pouzito ve vété 25.

Definice 1. (Celé prvocislo) Celé c¢islo p nazgvame (celym) prvocislem, pokud
p # 0, £1 a jedingmi déliteli celého ¢isla p jsou +1 a +p.(Hungerford, 2012,
s. 17)
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e Spatné: Véta 27. (Redlnd Gaussova prvocisla) Bézné prvocislo p € N je
Gaussovo prvocislo < p nent souctem dvou c¢tverci. (A samoziejmé p < 0
je Gaussovo prvocislo < —p € N je Gaussovo prvocislo.) [28, s. 105]

Diikaz.
(<) Predpokladdame, ze mame bézné prvocislo p, které neni Gaussovym
prvocislem, a proto jej muzeme rozlozit v Zl[i]:

p = (a+bi)g, (1)

kde a + bi a ¢ jsou Gaussova celd ¢isla s normou mensi nez norma p? &isla
p (a tedy i norma vétsi nez 1). Vezmeme-li komplexné sdruzend ¢isla obou
stran, dostaneme

p = (a - bi)g, (2)
ponévadz p je redlné, proto p = p. Vynasobenim vyrazu (3) a () jako p
ziskame
P = (a — bi)(a+ bi)gg
= (a® +b%)lql’,



kde oboji a® + b%, |q|> > 1. Ale jediny takovy rozklad p* je pp, proto
p=a’®+ .

(=) Naopak, pokud bézné prvocislo p je rovno a? + b?, kde a,b € Z, pak p
neni Gaussovo prvocislo, protoze lze prvociselné rozlozit v Zli] jako

p = (a—bi)(a+ bi)

na cinitele o normé a® + b? = p, kterd je mensi nez norma N(p) = p?. [28,
s. 105]

° Véta 27. (Redlnd Gaussova prvocisla) Prvocislo p € N je Gaus-
sovo prvocislo < p neni souctem dvou ctverci. (A samoziejmé p < 0 je
Gaussovo prvocislo < —p € N je Gaussovo prvocislo.) [28, s. 105]

Diikaz.
(<) Predpokldddme, ze mame piirozené prvoéislo p, které neni Gaussovym
prvocislem, a proto jej muzeme rozlozit v Zl[i]:

p = (a+bi)g, (3)

kde a + bi a ¢ jsou Gaussova celd ¢isla s normou mensi neZ norma p? &isla
p (a tedy i norma vétsi nez 1). Vezmeme-li komplexné sdruzend ¢isla obou
stran, dostaneme

ponévadz p je redlné, proto p = p. Vyndsobenim vyrazu (3) a (@) jako p
ziskame

p* = (a—bi)(a+bi)qq
= (a® +%)|ql",
kde oboji a® + b%, |q|> > 1. Ale jediny takovy rozklad p? je pp, proto
p=a®+ .

(=) Naopak, pokud piirozené prvocislo p je rovno a®+b%, kde a, b € 7Z, pak
p neni Gaussovo prvocislo, protoze lze prvociselné rozlozit v Z[i] jako

p = (a—bi)(a+ bi)

na cinitele o normé a® + b? = p, kterd je mensi nez norma N(p) = p?. [28,
s. 105]
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e Spatné: Véta 28. (Imagindrni Gaussova prvocisla) Gaussova prvocisla
a4+ bi, kde a a b jsou nenulové, jsou soucinem béznich prvocisel p ve tvaru
a’ +b?. [28, s. 108]

Dukaz.
7 véty 24 vime, ze pokud a + bi je Gaussovo prvocislo, potom i a — bi je



Gaussovo prvocislo. Déle podle véty 25 (a —bi)(a + bi) je (nutné jedineény)
prvociselny rozklad v Zl[i] jako

p=(a—"bi)(a+ b)
Ale p potom musi byt bézné (celé) prvocislo. Pokud ano
p=r-s

sl<r,s<parsé€ Z, pak Gaussovi prvociselni ¢initelé r a s vyjadiuji
Gaussuv prvociselny rozklad ¢isla p rizny od  (a — bi)(a + bi) (bud dva
realné ¢initele r a s, nebo > ¢tyfi komplexni Cinitele). [28, s. 108]

° Véta 28. (Imagindrni Gaussova prvocisla) Gaussova prvocisla
a4+ bi, kde a i b jsou nenulové a jejichz soucet druhgych mocnin redlné c¢asti
a a imagindrni édsti b je prirozené prvocislo p, neboli a® + b* = p. [28,
s. 108]

Diikaz.

7 véty 24 vime, ze pokud a + bi je Gaussovo prvocislo, potom i a — bi je
Gaussovo prvocislo. Déle podle véty 25 (a — bi)(a+ bi) je (nutné jedinecény)
prvociselny rozklad v Zli] jako

p = (a—bi)(a+ bi)
Ale p potom musi byt celé prvocislo. Pokud ano
p=r71-8

sl<r,s<parsé€ Z, pak Gaussovi prvociselni ¢initelé r a s vyjadiuji
Gaussuv prvociselny rozklad ¢isla p ruzny od (@ — bi)(a + b)) (bud dva
realné ¢initele r a s, nebo > ¢tyfi komplexni ¢initele). [28, s. 108]

str. 67
e Spatné: zp = —4
° 29 = —dl

str. 88-90 Doplnéné bibliografické tidaje u nékteré citované literatury.
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