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Ćılem diplomové práce bylo zpracovat a př́ıpadně rozvinout známé výsledky o
uzávěrech konvexńıch podmnožin duálńıch Banachových prostor̊u ve slabé* topo-
logii, zejména výsledky M.I. Ostrovského z článk̊u [10,12]. Je známým d̊usledkem
Banach-Dieudonného věty, že konvexńı množina je slabě* uzavřená, právě když je
uzavřená na slabé* limity omezených net̊u. Na druhou stranu slabé* limity ome-
zených net̊u ne vždy stač́ı k tomu, aby v jednom kroku popsaly slabý* uzávěr.
Proto je přirozené zavést pojem w*-derivované množiny – je-li X Banach̊uv pro-
stor a A ⊂ X∗, pak jej́ı w*-derivovaná množina je

A(1) =
⋃
c>0

A ∩ cBX∗
w∗

,

tj. A(1) je množina všech limit slabě* konvergentńıch omezených net̊u z množiny A.

Právě vztah mezi A
w∗

, A(1) a iterovanými w*-derivovanými množinami byl hlavńım
předmětem předložené práce.

Kapitola 1 je úvodńı, zaváděj́ı se v ńı základńı pojmy a značeńı – polárový
kalkulus, oddělováńı bod̊u, normuj́ıćı podprostory, w*-derivované množiny a bi-
ortogonálńı systémy. Jsou shrnuty základńı vlastnosti těchto pojmů a vztahy mezi
nimi, které se použ́ıvaj́ı ve zbytku práce.

V Kapitole 2 jsou zpracovány pozitivńı výsledky o kvazireflexivńıch prostorech.
Prvńı odd́ıl obsahuje podrobný d̊ukaz zachováváńı kvazireflexity na podprostory a
kvocienty. Ve druhém odd́ılu je ukázáno, že v duálu kvazireflexivńıho prostoru je
každý slabě* hustý podprostor již normuj́ıćı (Tvrzeńı 2.8), přičemž d̊ukaz je prove-
den pomoćı obecněǰśıho Tvrzeńı 2.7. Za pozornost stoj́ı, že d̊ukaz tohoto obecněǰśıho
tvrzeńı byl zpracován výrazně podrobněji než je uveden v článku vedoućıho [8],

některé chyběj́ıćı kroky byly doplněny. Třet́ı odd́ıl se již týká vztahu mezi A
w∗

,
A(1) v duálu kvazireflexivńıho prostoru. Nejprve je uvedena Věta 2.9, která ř́ıká,
že obě množiny splývaj́ı, je-li A lineárńı podprostor, což snadno plyne z Tvrzeńı
2.8. Zbytek odd́ılu je věnován zobecněńı Věty 2.9 na př́ıpad absolutně konvexńı
množiny A, které je obsahem Věty 2.15. Věta 2.15 je formulována a velmi stručně
dokázána v [10], uchazeč d̊ukaz podrobně rozpracoval, včetně doplněńı krok̊u, které
jsou v [10] zmı́něny pouze stručně a v náznaku.

Kapitola 3 obsahuje negativńı výsledky, které lze interpretovat jako určeńı meźı
výsledk̊u z předchoźıch kapitol či jejich obráceńı. Hlavńım výsledkem odd́ılu 3.1 je
Věta 3.7, která ř́ıká, že pro každý nereflexivńı prostor X existuje konvexńı množina

A ⊂ X∗, pro kterou A(1) ̸= A
w∗

. To jednak ukazuje, že Věta 2.15 nelze zobec-
nit na konvexńı množiny, jednak to lze chápat jako obráceńı Tvrzeńı 1.6, které je
snadným d̊usledkem Mazurovy věty. Rovněž Věta 3.7 pocháźı z [10] a d̊ukaz je
podrobně rozpracován. Odd́ıl 3.2 obsahuje Větu 3.12, která je obráceńım Věty 2.9
(resp. Tvrzeńı 2.8) a ř́ıká, že v duálu nekvazireflexivńıho prostoru existuje lineárńı
podprostor, který je slabě* hustý, ale neńı normuj́ıćı. Důkaz je rozpracováńım po-
stupu W.J. Davise a J. Lindenstrausse z [3]. Kromě toho tento odd́ıl obsahuje Větu
3.17, která charakterizuje Banachovy prostory X, pro které existuje takový pod-
prostor A duálńıho prostoru X∗, že A(1) je vlastńı normově hustý podprostor X∗.
(Toto je na prvńı pohled trochu speciálńı výsledek, nicméně je motivován otázkou
rozšǐrováńı holomorfńıch funkćı, která je mimo rámec předložené práce.) Důkaz
Věty 3.17 je zpracován podle [10], přičemž byl zpřesněn a zjednodušen.
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V Kapitole 4 je zpracováno ześıleńı Věty 3.12 pro separabilńı prostory, které je
obsahem Věty 4.8. Ta ř́ıká, že pro každý separabilńı nekvazireflexivńı prostor X
a každý spočetný ordinál α existuje podprostor D prostoru X∗ splňuj́ıćı D(α) $
D(α+1) = X∗. Přitom D(α) označuje přirozeným zp̊usobem definované iterované
w*-derivované množiny. Důkaz je zpracován podrobně s využit́ım postupu z [12].

Celkově lze ř́ıci, že zadaných ćıl̊u bylo dosaženo. Byly podrobně zpracovány
výsledky z [3,10,12] s využit́ım daľśıch zdroj̊u. Důkazy jsou provedeny korektně,
d̊ukladně a srozumitelně, jsou doplněny a podrobně vysvětleny kroky, které v p̊u-
vodńıch článćıch chyb́ı nebo jsou jen stručně načrtnuty. Některé kroky p̊uvodńıch
d̊ukaz̊u byly zjednodušeny. K vlastńımu rozv́ıjeńı výsledk̊u se uchazeč již nedo-
stal, jednak z d̊uvod̊u časových, jednak z d̊uvodu stávaj́ıćıho rozsahu práce. Lze
očekávat, že na svou práci naváže v rámci postgraduálńıho doktorandského studia.
S ohledem na uvedené hodnoceńı se domńıvám, že předložená práce jednoznačně
splňuje požadavky kladené na diplomovou práci a doporučuji jej́ı uznáńı.
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