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Převážná většina matematik̊u se schodne na tom, že nejd̊uležitěǰśı je tvorba pojmů a
vztah̊u. To se děje i s argumentaćı v abstraktńım světě. Volba světa nebo svět̊u tvoř́ı
mantinely pro matematizaci pojmů, vztah̊u i argumentaćı. Nová teorie množin a polomnožin
pracuje se světem nazývaným antický a značeným A, a expanźı antického světa zvaným
klasický a značeným C. Zpravidla se uvažuj́ı oba světy, A i C. Obor světa C jde dál než obor
světa A. Odlǐsnost mezi obory spoč́ıvá mimo jiné v rozd́ılu mezi přirozenými č́ısly, NA ( NC ,
a tud́ıž v rozd́ılu obor̊u racionálńıch a reálných č́ısel. NA se zpravidla označuje FN - tř́ıda
všech konečných přirozených čisel. Tř́ıda NC se znač́ı jako IN = N −FN .

Petr Vopěnka docháźı k přesvěděńı, že obor všech přirozených č́ısel neńı aktualizovatelný,
následkem čehož je přesvědčen, že množina všech přirozených č́ısel neexistuje. Antický geo-
metrický svět a věda o něm obdržela název eukleidovská geometrie.

Nekonečno které se připoušt́ı je nekonečně potenciálńı. Rozepnut́ı celého světa přirozených
č́ısel i reálných č́ısel lze vytvořit užit́ım ultraproduktu. Fakticky jde o zobecněńı Skolemova
modelu nestandartńıch přirozených č́ısel.

Pro mne je ultraprodukt cestou k lepš́ımu pochopeńı oč Petru Vopěnkovi jde. Chce reha-
bilitovat p̊uvodńı geometrický názor týkaj́ıćı se nekonečně malých veličin s nimiž bezpečně
kalkulovali Newton, Leibnitz i daľśı matematici a fyzici.

Př́ıklad (nestandartńı analýza, A. Robinson): nechť S je spočetná množina a D normálńı
ultrafiltr na S. Uvažujeme ultraproduct přirozených č́ısel N . Roli FN zde hraj́ı constanty
CN : n ∈ N . Zřejmě, je-li f : S → [0, k], k ∈ N , pak existuje takové n, 0 ≤ n ≤ k, že
f |D = cn. Roli IN hraj́ı funkce h : A → N takové že h|D je množina. FN jsou vlastńı
polomnožiny, a totéž je pravda pro IN . Veličina f přirozených nebo reálných či racionálńıch
č́ısel je nekonečně malá právě když D−lims∈Sf(s) = 0.

Vopěnka od roku 1970 pracoval na alternativńı teorii množin. Jedná se o altrenativu v̊uči
Cantorově teorii množin, kterou pokládá za zcestnou iluzy matematiky 20. stolet́ı.

Základńı pojmy nové teorie jsou tř́ıdy, tř́ıda je seskupeńım nějakých objekt̊u který chápeme
jako jedinný objekt. Množinou se rozumı́ tř́ıda která je ostře vymezená. Polomnožinou se
rozumı́ neostře vymezená tř́ıda která je část́ı množiny.

Daľśım pojmem který Vopěnka použ́ıvá je obzor. Osvětlená a neosvětlená část předmětu
lež́ıćım před a za obzorem a obzor tyto části odděluje. Vopěnka se obraćı ke geometrickému
světu kteý pokládá za názorný nebo též antický geometrický svět. Užitečný axiom nové teorie
množin a polomnožin je axiom dvou nekonečných mohutnost́ı: nechť X,Y jsou nespočetné
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