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Extremálńı mı́ry v pravděpodobnosti

Studentka se ve své práci věnuje př́ıklad̊um konvexńıch množin pravděpodobnostńıch měr
se zvláštńım ohledem na vlastnosti odpov́ıdaj́ıćıch extremálńıch bod̊u. Prvńım př́ıkladem je
symetrická posloupnost v Pólyově urnovém schématu, o které studentka ukazuje, že ji lze vńımat
jako posloupnost podmı́něně nezávislých alternativńıch veličin s náhodným parametrem zdaru
s Beta rozděleńım. Tento př́ıklad měl motivovat práci jako takovou s odkazem na obecné tvrzeńı
De Finetiho věty ř́ıkaj́ıćı, že každou symetrickou posloupnost je možné vńımat jako podmı́něně
i.i.d. posloupnost při podmiňováńı symetrickou σ-algebrou.

Druhým př́ıkladem jsou stacionárńı a ergodické posloupnosti. Zde studentka uvád́ı d̊ukaz
Birkhoffovy ergodické věty s drobným nedopatřeńım. Podle mě nerovnosti∫

A∩Kα,β
(X − α) dP ≥ 0,

∫
A∩Kα,β

(β −X) dP ≥ 0

plynou sṕı̌se z definice veličiny S∗ , E[X|IT ] a množiny Kα,β , [α < S∗ < β] než, že by se
použ́ıvala maximálńı nerovnost. Naopak v části 2.3 lze studentku ocenit za to, že si (nejsṕı̌s)
sama vyhledala potřebnou literaturu týkaj́ıćı se tvrzeńı 8. Jinak lze poznamenat, že v d̊ukazu
by bylo vhodněǰśı použ́ıt větu 7

”
pro každou omezenou měřitelnou X“ než

”
pro nějakou“.

Třet́ım př́ıkladem je množina martingalových měr, kde se extremálńı mı́ry vyznačuj́ı vlast-
nost́ı, která se ve spojité analogii nazývá predikabilńı reprezentačńı vlastnost a která souviśı
s možnost́ı jakoukoli (integrovatelnou) veličinu vyjádřit jako výsledek samofinancuj́ıćı replikačńı
strategie s počátečńım bohatstv́ım, které interpretujeme jako spravedlivou (bezarbitrážńı) cenu
odpov́ıdaj́ıćıho finančńıho derivátu.

Studentka se snažila pracovat poměrně samostatně, za což je možné ji na jednu stranu
pochválit, přičemž na druhou stranu by zjevně konečné úpravě práce pomohlo finálńı přečteńı
vedoućım, které by mohlo předej́ıt některým triviálńım omyl̊um jako je použit́ı \ref{} mı́sto
\eqref{} a

”
??“ při odkazováńı na rovnice a např. by také bylo možné dát některým slov̊um

korektńı český tvar.

Na závěr lze konstatovat, že uvedená práce splňuje předpoklady kladené na bakalářskou
práci na MFF UK.


