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Gradientove zobrazeni funkci vice promennych 

Je-li funkce / : R -5- R diferencovatelna, potom ma zobrazera' R - 3 R n3sledujici' vlastnost, 
kterou dokazal Denjoy ([3]) a nezavisle Clarkson ([2]): pro kazdou otevfenou mnozinu G c R je 
mnozina {f')~^{G) prazdna nebo ma kladnou Lebesgueovu mfru. Tato vlastnost se nazyva Denjoy-
Clarksonova. V roce 1990 C.Weil polozil otazku ([6]), zda pro kazdou frechetovsky diferencova-
telnou funkci / : R'̂  - f R (d > 2) ma odpovfdajicf gradientove zobrazenf Denjoy-Clarksonovu 
vlastnost, tj. zda pro kazdou otevfenou G C R'̂  je mnozina ( V / ) - i ( G ) bud' prazdna nebo ma klad
nou d-dimenzionalni Lebesgueovu m.tru. Tento problem byl vyfesen negativnc 2. Buczolichem ([1]), 
ktery zkonstruoval diferencovatelnou funkci / : R^ -> R takovou, ze (V/)'"^(i?(0, l))jeneprazdna 
mnozina Lebesgueovy 2-dimenzionalnf mfry nula. Dalsi zesilujfci vysledkv byly obdrzeny v [5] [4] 
a [7]. 

A. Skalova ve sve praci Buczolichuv vysledek zobecnuje v nasleduji'cfm smyslu. Pro kazdou mno
zinu c R'̂  (d > 2) typu Fa- a kazdou omezenou otevfenou muoziuu U C R.'' obsahujfcf pocatek 
konstruuje omezenou diferencovatelnou funkci M : R'̂  - 4 R splnujfcf 

• Vu{x) € Gpro kazde x e R'̂ , 
• Vu(x) e U pro kazde x e F, 
• Vu{x) e dU pro Ad-skoro vsechna .r e R'̂  \

Zvolfme-li F = {0} a [/ = B(0,1), dostaneme vyse uvedeny Buczolichuv vysledek. 
Konstrukce uvedene v [1, 5, 4, 7] jsou technicky narocne a vyuzfvajf existence vftezne strategic 

V jiste geometricke hfe pro dva lirace. Autorka pouzila modilikaci konstrukce uvedene v [4]. Tato 
modifikace je oproti puvodru konstrukci jeste nesnadnejsf, nebof je tfeba brat do livahy mnozinu F. 
Vysledek samotny je peknym pffspevkem ke studiu gradientovych zobrazenf funkcf vice promennych. 
Zvladnutf technicky narocne konstrukce otevfra moznost pro dalsf jeste pfesuejsf vysledky o povaze 
vzoru otevrenych mnozin pfi gradientovem zobrazenf. Praci Jze vytknout jiste formulacm'neobratnosti 
a zejmena nedostatky v organizaci dukazu hlavnfho vy.sledku. 

A. Skalova pracovala velmi samostatne a jejf prace splnuje podmfnky kladene na diplomovou praci. 
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