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Gradientové zobrazeni funkci vice proménnych

Je-li funkce f: R — R diferencovatelnd, potom m4 zobrazeni f: R — R nésledujici vlastnost,
kterou dokazal Denjoy ([3]) a nezdvisle Clarkson ([2]): pro ka¥dou otevienou muoo¥inu G C Rije
mnoZina (f)~1(G) prazdné nebo m4 kladnou Lebesgueovu miru. Tato vlastnost se nazyvd Denjoy-
Clarksonova. V roce 1990 C. Weil poloZil otdzku ([6]), zda pro kaZdou fréchetovsky diferencova-
telnou funkei f: R4 — R d>2)ma odpovidajici gradientové zobrazeni Denjoy-Clarksonova
vlastnost, tj. zda pro kaZdou otevfenou ¢ ¢ R je mnoZina (Vf)~1(G) bud’ prazdn4 nebo m4 klad-
nou d-dimenziondlnf Lebesgueovu miru. Tento problém byl vyfe¥en negativng 7. Buczolichem ([1]),
ktery zkonstruoval diferencovatelnou funkei f: R? — R, takovou, Ze (V f)~1(B(0, 1)) je neprazdna
mnoZina Lebesgueovy 2-dimenzionaln{ miry nula. Dal§f zesilujic vysledky byly obdrzeny v [51, 4]
a [7].

A. Skélova ve své praci Buczolichiiv vysledek zobeciuje v ndsledujicim smyslu. Pro kaZdou mno-
Zinu F Cc R4 (d > 2) typu F;, a kaZdou omezenou otevicrou mnoZinu U ¢ R4 obsahujici pod4tek
konstruuje omezenou diferencovatelnou funkei u: R4 ~» R spliujfef

e Vu(z) € U pro kazdé z € R¥,
e Vu(z) € UprokaZdé x € F,
® Vu(z) € 8U pro A\g-skoro viechna r € R”? \ F.
Zvolime-li F' = {0} a U = B(0, 1), dostaneme vy3e uvedeny Buczolichllv vysledek.

Konstrukce uvedené v [1, 5, 4. 71 jsou technicky néroéné a vyuZivaji existence vitézné strategie
v jisté geometrické hfe pro dva hrige. Autorka pouZila moditikaci konstrukce uvedené v [4]. Tato
modifikace je oproti pivodn{ konstrukei JeSt€ nesnadnéjsi, nebot’ je tieba brat do dvahy mnoZinu F.
Vysledek samotny je p€knym pi: spévkem ke studiu gradientovych zobrazenf funkef vice promé&nnych.
Zvladnuf technicky néro&né konstrukce otevird mo¥nost pro dal3f jesté presnjsf vysledky o povaze
vzord otevienych mnoZin p¥i gradientovém zobrazenf. Prici lze vytknout jisté formulaéni neobratnosti
a zejména nedostatky v organizaci diikazu hlavafho vysledku.

A. Skélové pracovala velmi samostatns a Jeji préce spliluje podminky kladené na diplomovou prici.
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