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Praceje motivovaiia problematikou aritmctickych struktur s ohledeni na jejich prezentaci tvaru
L - \ [ I ; N L / C j i ; . l \] . . j rdn i 'dnc lnVh ] i t ><. I k l a d i >vyr l r slnikt.ur. / ; i v ; r / , i i y i i ] p n k l a i Inn i a k n v pn:/eutace
je model Peanovy aritmetiky {£?,•) , ktery je cxpanvd ,,podkladovcho" (saturovaiielm) modelu B
Presburgerovy aritmetiky o peanovsky soucin -. Zakladni otazkou je zde problem peanovske E-
zavislosti, totiz jak vypada pro E C. B x B tzv. peanovsky uzavSr zavislosti tohoto E. tj. nmoziiia
vsech prvku z B x B, v nichz se rovnaji kazdc dva peanovske souciny na B, rovnaji-li se na E.

Problem uzaveru je nejprve fesen obecneji s vysledkcm formulovanym v DD-teoremu, ktery
f ika, ze jej Ize redukovat na otazku definovatelnosti v tzv. fixatoru, jimz je jista expan/e podkladu
B. Fixatorem problemu peanovskeho E-zavislosti s E rovnajicini se a-fezu {a} x B je model tzv. li-
nearni aritmetiky, coz je jiste rozsifeni Presburgerovy aritmetiky o nasobeni jednim nestandardnim
skalarem.

Linearni aritmetika je, az na zrcadlove rozsifeni, specialni, tzv. linearni teorie, pficemz pojem
lincarni teorie je origiiialne formulovany v pfedlozcnc praci. Pundamentalniin a obtizne dokazatel-
nyin vysledkem o linearnich teoriich je, zc maji eliminaci kvantifikatoru. Zejmena z toho se pak
dale \-yvo/uje fada pozonihodnych dnsledku, z nichz ncktere nvadim:

• Diisk:dky pro linearni teorie: Popis dcfinovateluych mnoxin jakozto sjednoeeni linearnich
(jbrazu mnohostenu, popis prvomodelu jednoduchych kompletnich extenzi.

• Dusledky pro linearni aritrnetikn: Modelova kompletnost s primitivne i^ozitiviiimi formulemi
I v t t f i c i i n i eliminacni nmozinu. Popis modcln poinori nehlavnicli ultraprodnktu. Popis jednodu-
chyeh kompletnieh extenzi a jejich prvomodeln. R.n/liodnnteliiost.

• Eliminace kvantifikatoru pro dvousortovc struktury typu diskretne usporadaiiy okruh-modul,
vchni podstatne ro^sii'ujici dosud /name vyslcdky van den Dricse, Hollyho a Weispfenninga.

• Konstrukce ruznych pcaiiovskych produkti'i, splyvajicich na danem a-fezu {a} x B. Koii-
strukce robinsonovskych produktu s jistou formou indukce.

• Konstrukce koiitinua ruznych w-stage cukleidovskych oboru integrity s Z[;r] C R C Q[x], ktere
nejsou ^'-sta^e eukleidovske pro zadne nenulove k 6 N. Tim je fesen dosud otevfeny algebraicky
]jroblein, formulovany G. E. Cookem.

Z vyctu je patrne, ze prace jc bohata na vclmi zajimave vysledky 7, nekolika tematickych
okruliu. Ziskavaj! se zde nove poznatky o konstrukci robinsonovskych a peanovskych soucinii,
dale modelove-teoreticke a rozhodnutelnosti se tykajici po/na.tky o liiiearnirh teoriich. a take po-
/natky o jistych modulech a oborcch integrity. K jejich dosazeni bylo tfeba uzit fady originalmdi
pojmu a prostfedku, jakymi jsou napf. pojem linealizace, harmonicity, baze a dale kalkulus termu
v linealu, zobecnujici kalkulus fetezovych zlomku (1.5.1). Dukaz fundamentalniho tvrzeni o eli-
minaci kvantifikatoru pro linearni teorie je znacne obtizny. Take vyvozeni zmiuenych dusledku
vyzaduje nemalou kraetivitu a rovnez hluboke znalosti rozsahle problematiky. Zjevne nedostatky
jst-iii v praci nenalezl.
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