Oponentsky posudok na dizertaénu pracu
Mgr. Jan Stary: Complete Boolean Algebras and Extremally Disconnected Compact
Spaces

Posudzovana dizerticia je venovana Stadiu aktuadlnych problémov tykajucich sa
uplnych Booleovych algebier, pripadne dualne, problémov extremalne nesuvislych
kompaktnych topologickych priestorov, v d’alSom stru¢éne ENKTP.

V Gvodnej Casti dizertacie autor precizuje Studovanu problematiku, uvadza niektoré
dolezité vysledky dizertacie a tym jasne formuluje ciele dizertacie a splnenie tychto cielov.

V druhej, najvacSej cCasti dizertant prezentuje dobre Ccitatelny prehl'ad pojmov
a vysledkov potrebnych pre s§tidium problematiky stanovenej v tivode. Prezentovany material
dava vel'mi dobry prehl'ad su¢asného stavu problematiky.

Zden¢k Frolik v roku 1967 elegantne dokazal, ze kazdy ENKTP je nehomogenny.
Dodnes vSak nie st vo vSeobecnosti zname priklady bodov takéhoto priestoru, ktoré by
nehomogenitu potvrdzovali. Petr Simon vyslovil hypotézu, ze kazdy ENKTP obsahuje tzv.
nedotknuty bod (pre niektoré¢ ENKTP je to uz zname). Kedze kompaktnost' implikuje
existenciu dotknutého bodu, potvrdenie Simonovej hypotézy by rieSilo uvedeny problém.
Autor definuje pojem koherentného P-bodu a koherentne selektivneho ultrafiltra. Obidva typy
ultrafiltrov st nedotknuté body dualneho priestoru. Potom autor ukaze, ze zosilnené verzie
Simonovej hypotézy, existencia takychto ultrafiltrov na ccc uplnej Booleovej algebre
mohutnosti kontinuum, st ekvivalentné znamym teoreticko-mnozinovym tvrdeniam, ktoré su
nerozhodnutelné V te6rii mnozin. Teda zosilnené verzie Simonovej hypotézy su tiez
nerozhodnutel'né v tedrii mnoZin.

Potom dizertant Studuje tzv. sekvencidlne topologie na tiplnych Booleovych algebrach.
Toto je vel'mi aktudlna problematika a urobit’ zdsadny prispevok k poznaniu tychto topologii
je netrividlny vysledok. Autorovi sa podari minimdalne ukézat nova charakterizaciu tzv
Maharamovej Booleovych algebier pomocou sicinu sekvencidlnych topologii. Ziskava aj
d’alSie netrividlne poznatky, ktoré sa tykaju hlavne problematiky podmier na Booleovych
algebrach. Ich formulacia presahuje moznost’ posudku.

Piata kapitola dizertacie je venovana vybudovaniu tedrie funkcionalov na Booleovych
algebrach. Sleduje hlavne vysledky o zovSeobecnenych mierach, ktoré maji svoje analogie
a zovSeobecnenia pre funkcionaly. Aj tu dosahuje viaceré netrividlne vysledky, ktorych
formulacia by bola zdihava.

Dizertant sa ukazal znalcom S$truktiry Souslinovej algebry pridanej Jechovym
forcingom. Pre tieto algebry dokazuje asponi dva netrividlne vysledky: sekvencialna topologia
takejto algebry je kompaktnd a na takejto algebre neexistuje kladny monotonny exhaustivny
funkcional.

Vysledky dizertacie, ktoré uvadzam v predchédzajicich Styroch odsekoch, su nové
poznatky ziskané autorom a predstavuja netrividlny prinos k poznaniu. Autor pouziva metody
primerané suc¢asnému vyskumu v pribuznej problematike.

Dizertacia je velmi kvalitne spracovana. Vyklad v druhej casti je okrem
zrozumitel'nosti aj vel'mi elegantny a predstavuje monografické spracovanie problematiky,
ktory urcite prospeje d’alsiemu badaniu v tejto oblasti. V dizertacii som nenasiel chyby, okrem
niekol’kych preklepov a jedného omylu. Prilozeny zoznam ndjdenych preklepov a omylov je
skor pomocka pre autora v pripade publikovania textu a neznizuje kvalitu dizertacie.



Na zaklade uvedeného mozem konstatovat’, ze adekvatne pouzité metddy badania
a tak ziskané nové poznatky dokazuju schopnost’ autora samostatne tvorivo pracovat’. Preto
odportcam prijat’ dizertacnu pracu Mgr. Jana Starého
Complete Boolean Algebras and Extremally Extremally Disconnected Compact Spaces
ako podklad k udeleniu vedeckej hodnosti PhD.
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