Posudek vedouciho bakaldfské prace

Garik Dohnal: Skoro disjunktni zjemnéni

Klasické tvrzeni (Karl Menger, 1928) fikd, Ze pro spodetny systém spoéetnych neko-
neénych mnozin {4, : n € w} existuje systém {D, : n € w} tak, Ze pro kazdé n je
D, C A,, mnozina D, je nekonetnd a dvé ruzné mnoziny D, D,, jsou disjunktni. Sou-
bor {D, : n € w} se nazyvd disjunkinim zjemnénim souboru {4, : n € w}. Pokud
uvazujeme pouze mnoziny pfirozenych &isel, je zfejmé, Ze tento vysledek nelze zesilit.
MuZeme vSak disjunktnost nahradit skoro disjunktnosti: Dvé nekoneéné mnoZiny A, B
jsou skoro disjunktni, pokud jejich prunik je koneény. Nyni se samozfejmé nabiz{ otdzka:
Které systémy nekonetnych podmnozZin pfirozenych &isel maji skoro disjunktni zjemnéni?
Kladnou odpovéd lze dostat napfiklad pro systém mohutnosti wy nebo pro ultrafiltr. Mez
moznosti je ddna nasledujicim faktem: Pro nekoneény maximaélni skoro disjunktni systém
fekneme, Ze podmnoZina pfirozenych é&isel je vudi nému velkd, pokud protind v nekonedné. __ .
mnoZiné nekoneéné mnoho prvkua daného maximalniho skoro disjunktniho systému. M4&-1i
soubor A skoro disjuntni zjemnéni, pak existuje maximalni skoro disjunktni systém, ze
viechny prvky souboru A jsou via&i nému velké. Toto pozorovani dalo vznik problému
(Erdés-Shelah, 1972), zda existuje maximaln{ skoro disjunktni systém, ktery je skoro dis-
junktnim zjemnénim souboru vSech mnoZin vuéi nému velkych. CoZ je centrdlni téma
predklddané bakaldrské disertace.

Problém m3d kladnou odpovéd za mnoha rtiznych predpoklada o teorii mnozin. Roku
2009 dal fefeni Saharon Shelah za nejslabsich pfedpokladd dosud uvazovanych. Clének
vsak byl napsdn tak komplikovang, ze bylo zadouci, aby byl dikaz presentovan ve srozu-
miteln&jdi podobé, a soucasng, aby byla ukdzana souvislost s dalsim, dzce pfibuznym
problémem o maximalnich skoro disjunktnich systémech. Oboje pan Dohnal dokonale
zvlddl. BohuZel, od zaddni prace do jejiho odevzdani uplynuly dva roky a mezitim se o
totéz s tispéchem pokusili i jini matematici. ProtoZe nyni uz prace musela byt nutné kom-
pila¢ni, pan Dohnal rozsiFil téma tak, aby objasnil i vzdjemné vztahy mezi jednotlivymi
kardindlnimi invarianty tykajicimi se problému, a aby dal také topologickou interpretaci
vysledkt. Vsechno perfektné zvIladl

Zaveér. Predlozend bakaldiskd price svédél o tom, Ze pan Garik Dohnal kvalitné zvladl
zvolenou problematiku, prokdzal jak schopnost samostatné prace s literaturou, tak schop-
fiost podat srozumitelny a logicky bezchybny vyklad. Doporucuji tuto dipiomovou praci
klasifikovat stupném
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