
Posudek vedouciho bakalafske prace

Garik Dohnal: Skoro disjunktm zjemiieni

Klasicke tvrzeni (Karl Menger, 1928) fika, ze pro spocetny system spocetnych neko-
necnych mnozin {An : n G a;} existuje system {Dn : n 6 to} tak, ze pro kazde n je
Dn C Anj mnozina Dn je nekonecna a dve ruzne mnoziny Dn,Dm jsou disjunktni. Sou-
bor {Dn : n 6 w} se nazyva disjunktnim zjemnemm souboru {An : n G w}. Pokud
uvazujeme pouze mnoziny prirozenych. cfsel, je zfejme; ze tento vysledek nelze zesilit.
Muzeme vsak disjunktnost nahradit skoro disjunktnosti: Dve nekonecne mnoziny A, B
jsou skoro disjunktnij pokud jejich prunik je konecny. Nyni se samozfejme nabizi otaaka:
Ktere systemy nekonecnych. podmnozin prirozenych cfsel maji skoro disjunktni zjemneni?
Kladnou odpoved' Ize dostat napfiklad pro system mohutnosti w: nebo pro ultrafiltr. Mez
moznostf je dana nasledujicfm faktem: Pro nekonecny maximalni skoro disjunktni system
fekneme, ze podmnozin_a_p_firozenych cisel je_vuci nemu _rye^a;_pokud.pro.tina_y:,nekonecne_
mnozine nekonecne mnoho prvku daneho maximalmho skoro disjunktniho systeniu. Ma-li
soubor A skoro disjuntnf zjemneni, pak existuje maximalni skoro disjunktni system, ze
vsechny prvky souboru A jsou vuci nemu velke. Toto pozorovani dalo vznik problemu
(Erdos-Shelah, 1972), zda existuje maximalni skoro disjunktni system, ktery je skoro dis-
junktnim zjemnenfm souboru vsech mnozin vuci nemu velkych. Coz- je centralni tema
pfedkladane bakalafske disertace.

Problem ma kladnou odpoved' za mnoha ruznycli pfedpokladu o teorii mnozin. Roku
2009 dal feseni Saharon Shelah za nejslabsich. predpokladu dosud uvazovanych. Clanek
vsak byl napsan tak komplikovane, ze bylo zadouci, aby byl dukaz presentovan ve srozu-
mitelnejsi podobe, a soucasne, aby byla ukazana souvislost s dalsim, uace pnbuznym
problemem o maximalnich skoro disjunktm'ch systemech. Oboje pan Dohnal dokonale
zvladl. Bohuzel, od zadani prace do jejiho odevzdani uplynuly dva roky a mezitfm se o
totez s uspechem pokusili i jim matematici. Protoze nyni uz prace musela byt nutne kom-
pilacni, pan Dohnal rozsifil tema tak, aby objasnil i vzajemne vztahy mezi jednotlivymi
kardinalnimi invarianty tykajicimi se problemu, a aby dal take topologickou interpretaci
vysledku. Vsechno perfektne zvladl.

Zaver. Pfedlozena bakalafska prace svedci o torn, ze pan Garik Dohnal kvalitne zvladl
zvolenou problematiku, prokazal jak schopnost samostatne prace s literaturou, tak schop-
host podat"srozuniit"elny a logicky "bezchybny "vyklad7 '
klasifikovat stupnem

V Praze, 11. cervna 2013


