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Posudek na disertaéni priaci

Jan Vriovsky: Pologrupy operatora a jejich orbity

Price podava prehled vysledkit tykajicich se orbit operatort. Orbitou spojitého operatoru [ v Banachoyve
prostoru rozumime posloupnost {T"x: n=0,1,...}. kde x je pevny vektor. Tento pojem Uzce souvisi s fadou
problému studovanych v teorit operdtord a pfibuznych oborech. napf. v teorti dynamickveh systému.
creadické teoril, problému invariantniho podprostoru/podmnoziny, lokdlni spektralni teorii apod. Pojem
orbity je mozné rovnéZ piirozenym zpisobem definovat pro siln¢ spojité pologrupy operatora (T(t))., v
Buanachov¢ prostoru.

Chovani orbity obvykle zavisi podstatne na volbé pocatecniho badu. V typickvch ptipadech extstuje hustad
mnozina bodd jejichz orbity se chovaji pravidelnym zplsobem. ale té2 husta mnozina bodu. jejichz orbity
jsou velmi nepravidelné. Oba tyto mezni pripady jsou velmi zajimave a mtenzivnd se studuji.

Piedkiadana prace se sklada v podstaté ze thi ¢asti.

Kaupitola Il se venuje studiu pravidelnvch orbit operatora. spliujicich naptiklad H T"x || — () nebo

| T || — . Oba tyto typy davaji pfiklad nejjednodussi invariantni uzaviené mnoziny.

Je zde ukazano. ze pokud }_" ™ ]l < o, pak existuje hustd mnozina bodi x takovyeh. ze “ I"x || —
Specielng takovyto operator ma netrividlni uzavienou invarniantni podmnozinu. V' pripadé komplexniho
Flilbertova prostoru staci slabsi pfedpoklad ¥ || T || < o Oba tyto vysledky jsou nejlepsi mozné

Kapitola 1T studuje vektory s nepravidelnymi orbitami. V extrémnim ptripadg, Ze orbita {T"¢n=0.1....) je
husta. se takovyto vektor nazyva hypercyklicky. Problematika hypercyklickyeh vektoru se v soucasnd
doh¢ boutlive rozviji a tvoH ji2z samostatny obor "Lineami dynamika". Kapitola Il podava pfehled
sakladnich vysledki v tomto sméru.

Nupitola IV studuje pojem  orbitaini retlexivity., ktery uzce souvisi s problémem invariantniho
podprostoruspodmnoziny. Piibuzny pojem reflexivity operatoru. ktery je 31z klasicky., znamenid. 7e
operator ma “"dostateéng mnoho" invariantnich podprostora. Analogicky operator je orbitdln¢ reflexivni,
jestlize ma "dostate¢né mnoho" invariantnich podmnoZin.

Iente pojem je velmi slaby, doneddvna jediny znamy operator, Ktery neni orbitalné reflexivni byl tzy.
Readyv operator (ktery nemé zadnou netrivialni uzavienou invariantni podmnozinu). Nebylo znamo. zda
v Hilbertove prostoru existuje operétor, ktery neni orbitalné reflexivni. Zde je podan piiklad takovéhoto
operatoru (jiny, mnohem slozit¢i§i operdtor s touto vlastnosti sestrojily nezavisle S, Grivaux a M.
Roginskaya).
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Puvodni vysledky jsou obsazeny predevsim v kapitolach If a IV. Hlavnimi vysledky jsou existencni very
pro orbity jdouci do nekone¢na (Proposition 1.3 a 1.6) a pfiklady, Ze tyto vysledky nelze zlepdit (Example
3.1, 4.1). V kapitole IV jsou hlavnim pavodnim vysledkem piiklady 13.3 a 13.5, kde s¢ konstruwi
operatory, které nejsou orbitalng reflexivni. Tyto vysledky jsou publikovdny v ¢lancich {61] a [62].

Prace dale obsahuje neékteré daldi nepublikované vysledky.

Doporucuji. aby disertacni prace byla pfijata k obhajobé.
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