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£eska republika \k na disertacni praci

Jan Vrsovsky: Pologrupy operatoru a jejich orbity

Prace podava pfehled vyslcdku tykajicich sc orbit operatoru. Orbitou spojiteho operatoru '[" v Banachow
prostoru ro/umime posloupnost {TV n-0,1,...}, kdc x je pevny veklor. Tcnto pojcm uzcc souvisi s fudou
problemu studovanych v teorii operatoru a pfibuznych oborcch. napf. v tcorii dynamickyeh systemu.
eriiodicke teorii. problemu invariantniho podprostoru'podmnoziny, lokalni spcktralni teorii apod. Pojem
oibi ; \e moznc rovnez pfirozenym zpiisobem defmovat pro silnd spojite pologrupy operatoru (T{t))|. ( , v
lianachove prostoru.

C'lio\-ani orbity obvyklc xavisi podstatne na volbe pocateCniho bodu. V typickych pripadech cxis tuje husu'i
inno/ina bodu jejichz orbity se chovaji pravidclnym zpusobcm, ale tc2 husta mnozina bodu. jejich/ orbity
isou velmi nepravidelne. Oba tyto mezni pfipady jsou \elmi zaj ima\  a inten/i\ne se studuji .

Prcdkladana prace se sklada v podstati /c tfi casti.

Kapitola I! se \'enuje studiu pravidclnych orbit operatoru. splnujicieh napfiklad | T"x || — » 0 nebo
f"\| — / . Oba tyto typy davaji pfiklad nejjednoduSsi invanantni uzavfene mno^iny.

Je /de uka/.ano. s.e pokud X||^"'l|| ' < f • Pa^ existujc husta mno/^ina bodii x takoxych. ze
Speeieine takovyto operator ma nethvialni uzavfcnou invanantni podmno/.inu. V pfipade komplexniho
i l i lber tovu prostoru staci slabsi pfedpoklad T ||T" j| "" < ^.. Oba tyto vysledky jsou nejlepsi moxne

KL.ipitola I I I studuje vektory s ncpravideln>Tni orbitami. V extrcmnim pfipade, /e orbila {T'\:n--U.l... . \e
husta. se takovyto vektor nazyva hypercyklieky. Problematika hypercyklickych vektorii se v soueasne
tiobe bouflive rozviji a tvofi jii^ samostatny obor "Lineami dynamika". Kapitola II I podava prehled
/akladnich vysledku v tomto sm^ru.

K-.ipilola I\ studuje pojcm orbitalni refiexivity. ktcry uzee sou\'isi s problemem in\arumtniho
potlprostoru-podmnoziny. Pfibuzny pojem reilexiviiy operaioru. ktery je jiz klasiek\ /namena. /e
operator ma "dostateCntS mnoho" invariantnich podprostoru. Analogieky operator je orbitalne rel lexivni .
icstlixe ma "dostatecn£ mnoho" invariantnieh podmnozin.

I'ento pojem jc velmi slaby, donedavna jediny znamy operator, ktery neni orbitalne reilexivni b \  t / \
Readu\r (ktcry ncma zadnou netrivialni uzavfcnou invarianlni podmnozinu). Nebylo znamo. zda
\e prostoru existuje operator, ktery neni orbitalni reflexivni. /de je podan pfiklad takovehoto
operatoru (jmy, ninohem slozitSjsi operator s touto vlastnosti sestrojily nczavisle S. Gri\'au\ M.
Rogmskaya).

e-mail: mathinMfa-math.cas.c/ bunk.^poj.: CNB Praha !('(>: 6-^X
»»»:ht tp : ' math.cas.cz e.i,.-. (S9623011 0710 mf -. f/(S^n



Puvodni vysledky jsou obsaieny pfcdevSim v kapitolach II a IV. Hlavnimi vysledky jsou existencni vei>
pro orbity jdouct do nekonecna (Proposition 1.3 a 1.6) a pfiklady, /e tyto vysledky ncl/c zlcpsit (Example
.VI . 4.1). V kapitole IV jsou hlavnim puvodnim vysledkem pfiklady 13.3 a 13.5, kdc sc konstruuji
operatory. ktere nejsou orbitalnC reflexivni. T>to vysledky jsou publikovany v Clancich [61 ] a [62].
Pracc dale obsahujc nektere dalSi nepublikovane \-ysledky.

[)t>porucuji . aby disertaCni prace byla pfijata k obhajobe.

Praha, 11.5.2011 Vladimir Miillcr
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