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Oponentsky posudek na PhD praci D. Pokorneho

Pro PhD zkuScbru koniisi:

Pfedlozena prace sestava ze dvou clanku. Prvrii vysel v J. Math. Anal. Appl., druhy so
spoluatorem Kurkou je pfijat v Real Anal. Exchange. Prviii prace fe§i problem polozcny
loffem v rocc 1984, zdali je nmozina vsech bodu na nichz aproxiniativni a Clarkuv subdiferon-
eial lipschitzovske funkce splyvaji, vzdy generioka. Poznamenejme ze Clarkuv suhdiferencial
jo dofinovan jako konvexni obal aproxhnativniho subdifercncialu, jde tedy o otazku kdy je
aproxiniativni subdifercncial konvoxni. Problem tohoto typu jo samozfejme velmi dulezity
pro teorii subdifercncialu a jeji aplikaco. V roce 1995 Katriel sestrojil pfiklaH funkre z jed-
notkove koulc v IR", pro ktcrou se tyto miioziny lisi az na mnozimi libovolnc male miry.
Borvvein ot. al. zesilil pfiklad na mnozinu pine miry. Pokorny vo svem Clanku sestrojil pfi-
klad kdo aproxiniativni subdifercncial ncni konvexni v ^adnem bode, coz je porhopitelno
podstatno zesileni pfedchozich vyslcdku, Zakladni myslenka spociva v pouziti specialniho
bumpu, pfesnoji funkce jojiz graf je pravidelny trojboky jehlan. Takova funkce ma ve svem
vrcholu aproxiniativni subdifc-rencial ktery sostava ze tfi funkcionalu jejichz vcktorovy soucet
je roven mile. Proto ve vrcholu neni apr. subdiferencial konvexni. Vhodnym geornetrickym
zpusobem Ize vytvofit "pohofi" jehoi vsechny vrcholy jsou huste v zadaru'; mnozine ajejich
snbdifcronrial se chova podobne jako v prvnirn kroku.

Ve druhem clankii je opet zkonstruovan pfiklad funkre 7, IR2. Tentokrat jde o lipschit-
/ovskou fuukci ktera ma derivaci v kazdem bode, jeji dc-rivace v pocatku je nula, a krome
pfesnc popsanych sitlovych bodu na povrchu krychli, jez se smrst'uji k pocatku, je jeji deri-
vace unifonnne odrazena od nuly. Zde je samozfejme tfeba pouzit dvou dimenzi vychoziho
prostoru, ktere umozni kriticke body v jednorn sineru kompenzovat rusty v komplernentar-
niin smeru. Vyslednon funkci Ize dale tvarovat. Proto je duslodkem konstrukce implikace
2. ^ 1. v nasledujici vete (pfima implikace je vysledkein Holickeho, Weila a Zajifka z r.
2007).

Theorem 0.1 Nc.c.hf B C IR/' je ncprdzdnd mnozina br.z izoloiinnych bodu, jejiz vnitfek je
sonvisly. Potom ndslc.dujici podminky jsou ekvivalentni.

1. IR/' \ je pore'zni v kazdem bode a 6 B D OB.
2. Graf f ' ( B ] jr. nouvisly pro kazdou Frechetovsky difcrc.ncotude.lnou funkr.i / : / ? — > IR.

Pokorneho vysledky jsou velmi elegautnim pfispevkem k teorii realnych funkci. Pokorny
prokazal jodnozimcnou schopnost orientovat se v technicky obtiznycli dukazech, a pracovat,
na na urovni profcsionalnilio in;iU.!tna.tik;i. Pfodltwenou prnci hodnot.irn jako pine dostacujici
k udeleni doktorskclio titulu.
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