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Pfodlozona praoojo tomatioky rozdolotui na dvo rast.i. Yo drnho ka pilule au lor kons t rnu jo radikalovo
okruliv prodopsanyoh vlastnosti, t r o t i , o tv r ta a pala kapitola pojodiiavaji o podpolookni/i'rh kom-
ploxin'oli ofsol. Tylo dvo rasti spolu nojsou logicky propojony. prolo jo l i o d n u t i n i /vlast'.

Okruli nazvonie radikalovy. pokud jo rovon svonm Jarobsonovu radikalu. nelr ivialni radikalovo
okmhy tody ncobsahuji jodno lku . Radikaluvo okrul iy jsoii klasirkym t o r n atom v k o n n i t a t . i v i i f i noko-
mul . a t ivm algobfo. antor /,do sl .udujo siibdirokt.no noro/,Io/,h,olno koinuta t ivni radikalovo okrnhy, tody
radikalovo okruhy obsahuji'ri ' t iojnionsi ncnulovy uloal. Sokco 2.2 a 2.,'i vuhn'1 nava/uji' na rlanok [•!].
\ ka/dotn ladikaluvoin okru ln i If !/o /nvost dalM nna rn i opcraci, kt.or;i k /• € /? ] > r i f a d i John kva/.i-
invcr /n i prvck. Hadikal tn 'o okrn l iy pak tvofi ' va r io tn , volno al^ol>ry tr to varioty jsou popsany v [-4.
I j ' i tnna 1 1.1.1]. Tcnlo vyslodrk jo /obocnon \ Proposilion 2.2.3., kdo so konstrunjo r<'Hoxo katogorio
konni taTivnich okrulni do katogoric konmtat ivniVh ladiki i lovyoli okrulni (tal.o rollcxo nnisi byi. cliapana
v katogorialni in sinyslu jako l(4va adjut ikoo. ncbot' variola, radikalovych okrulni ma o jodnu iiii;irni
oporaci bohatsi signat.urn no/ \ariota. ok ru ln i ) . Ta.tu rof loxo pak umo/.nujr niisto Idodaui radiknlovyrh
okrulm /adanycb vla.st.nost.]' l i lodat . okru l iy soniiradik;ilov6. \ sc^kci 2.3.jo uka/ano. /r radikalovy okruh
je konoouy prnvo kdy/ )<•' konoono gonorovany jako radikalovy okrul i pravr kdyx jc noot horovsky.

Sokoo 2.;i a 2.-1 jsou vonovany konst.i nkciin komntal iviu'ch subdiroktnc irodncibilni'ch radikalovyrli
okru ln i . Koiis trukoo so opiraji o ru/no niodih'kaoo kontrahovanyoli pologrupovych okruhii obocno st u-
dovtuiycl] j i/ \ sokri 2.2 (Proposition 2.2.13 a Proposition 2.2.1-1). Sostrojono ] ) f ik lady doinonst.ruji
ncmo/nost otooit nrktorou z i n i ] ) l i kao i If ina nnlovo nnsobcnf => // jo nilpotcntii]'^ li jo nil pro snb-
d i i o k t n r iroducibihii radikalovr okrul iy , dale ncuno/nosl. v t .oto I ri'do ol.ooil. i inp l i f c ioo /? jo okruh gon-
oro\any inno/inou V =$• R jo radikalovy okruli goncrovany inno/inon > ' = > / ? jc idoal gonorovany
nino/inon V. Dalo jo /.kouinana \v,ajoinna poloha T(S),'D(S),.\) ( l o r / n f , divisibilni a nil ideal) pro
subd i rok tno ncro/lo/irolny radikalovy oknih 5.

Sokco 2.1 jo pak vonovana faktoi ' ihn subdiroktno ii 'odncibilni'cli radikalovycli okrulni podlo jej icl i
Tt io i io l i tu . Podobno otnxky byly nod;'nrno fosony ]>ro j ino algobr\ ua j ) f . \' [!")]. [2]. Zojinona jo uka/ano,
zo ox i s tn jo net I ' iv ia ln i ' fak tor s nulovyin a n i h i l a t o r o i n . Nakonoo jsou klas i f ikovano fakt.ory s nulovyin
nasoboiii'iii.

Vyslodky uvodono v toto o;i.si.i pi'aco mi pnjdon zajnnavo, ncjsoin si vedoin (s vyjnnkou Pi'oposi-
tion 2.3.9), /o by nobyly ])uvodni. iXoklei'o vooi by so joslo daly upfcsn i t . pr ipadi if ' \-ylopsit: Kronio
nckolibi j j foklopn, jdc pfodovsi'in o konslrukoi 2.4.10. Abyrhom inobli (forinalno) ho^'orit o d i roktni
l i i n i t o , inela by byt inno/.ina A" usniornona. ro/liodur by ino/J ani l i i la tory 5, a S, nomoly vost inorfisiny
•\ obou sniorcob pokud / / j. Dalo v 2 .2 .9( i i i ) so liovofi o oxaktno.sti. asi by bylo dol>ro vysvotlit . , v jako
kalogorii i iva/ujciiK1 oxaktin' posloupnosli. jak rhaporno kojadra . Na st.i'ano 27 noni' dofinovano c^, , (Ac,- )
p:'o •/' = ( y . j ) , . f / y. Nakonoc v 2.5.5 noni l .foba dokazovat, / < > S jo radikalovy. nobot' jo doka/,ano
5;f = n. '

/ hlodiska 'dalsfho ro/vojo vodin'lio oboru', by niobla in it vv'/nani /ojniona poslodin c;ist. druho
kapit.oly. S l r u k t n r a radikalovyoh okrnl in jo pro/at f in no/nama, dokonoo i |>ro nilpotontni ' pripady.
Popis faktoru podlo inonol i tu a naslodno i pf is lusnyc h ro/si'roni' by inolila byt .spravna costa. V to to
praoi jo \yroson pripad pro i'aktory s nulovyin nasobonnn.

Drnb;i oast praoo jo vonovana podpolookrulnnn C. Polookruh jo ninozina so dvf'ina asociat ivni ini
b ina rn i in i oporaroini +, . splnnjii i n i i d is t i i b n t i v n i /akony a.(h -\ = u.b + a.<\ + r) .n — h.a + c..d.
Kronio a r i t i n o t i k y na jdonio s tn iktuni polookruln'i napr ik la r l na mnozine idoalu nojakobo okrulni nobo
ua ninox.ino ropro/.ontaul u spoootnyob /?— /? b iniodnln (s nporaooini ( j i , 0 -0 /< ) . Koniul .a t . ivnf kongruonono
jodriodncho polookruliy byly studovany v [1 ] . Pokud rozunn'nio ]>odpolog]-upa.ni R( f ) obsaliujiVi'in
khu lny i zaporny prvek, pa.k /byva klasifikovat kongnnnirno. jrdtioduchc podpolookruhy IR"1 .

Yo I rod' kapitolo jo provodona klasifikaco inaxiinalnicli podpolookrubu Q+ (Thooroni 3.4.12). Jc:
pfodstavo.ua dorola /ajiniava loobnika c'baraktorisl . iokyoli posloupnosti v iR^UJ-x.} indoxovanyrli rolyini
oi'sly. kdo n- ty rlon posloupnosti jo dolui odbad ]>ro prvky polookruhn s yy-tou valnan' nojvyso rov-
nou n. kdo /> jo po\no /volfMio ]>rvocislo. Ka/do prvorislo a ka/,da charakt.orisl.icka posloupnost, tvarn



(nn)ciez, a € (0,1) urcuje polookruh W(p,a) = (x € Q+ | a11pf'T) < z}, ktery je maximalnf (vlastni)
podpolookruh Q+. Spolu s dalsimi 'ocividnymi' podpolookruhy Q+ tvofi W(p,a), a e (0 ,1) ,p e P
klasifikaci maximalm'ch podpolookruhu Q+.

Tato technika je pouzita i ve ctvrte kapitole. Nalezem nove tfi'dy kongruencnc jednoduchych
podpolookruhu Q f ~ / .nann ' i in u m l v pokrok \' p rob l rmu / [ I j . Pro d i i in ik tc r i s t ickou poshmpunst
nezapornych realnych cisel r = (rn}nez konvergujici k nule je V°(p,r) = [x € Q+ rVp(x) < x]
podpolookruh Q+. Tyto polookruhy a jejich pruniky jsou kongruencne jednoduche (Proposition 4.2.4,
Proposition 4.2.7). Dale jsou nalezeny maxinialni kongruencne jednoduche podpolookruhy Q+ (Propo-
sition 4.2.9), zustava vsak otevfeno, zda uz jsou ti'mto nalezeny vsechny kongruencne jednoduche pod-
polookruhy Q+.

Posledni kapitola je venovana otazce, kdy je podpolookruh C parapolotclcso, tedy pro ktcre pod-
I>olookruhy R C C(+,.) je R(.) grupa. Otazka je zodpovezena pro polookruhy tvarii Q+[Q], kde a je
algcbraicky prvek C stupne 2 (Corollary 5.2.10).

Kapitoly 3,4,5 jsou po formalin' strance napsane velmi dobfc, obsahuji minimum pfeklepu. Vysledky
z kapitoly 3 jsou publikovany v [3]. Pouzite metody jsou sice elemcntarni, ale pomerne zajnnave.
Pokud bych inel neco vytknout, pak asi nedostatccnou motivaci. Autor zminuje bohatou literaturu o
polookruzi'ch, ale neuvadl nojdulezitejsi vysledky pfi'padne hlavni smery soucasne teorie polookruhu.
Netroufam si proto posoudit, jaky je pfmos pracc z hlcdiska teorie polookruhu. Rovnez mi neni uplne
jasne. proc by la /afazcma i p;it.a lopitola, kdyz s pfcdchozi'm ma minimalni logickou souvislost. Doufarn,
ze jedinou motivaci teto kapitoly nebylo pfidelat oponentum praci. Konecne v celem textu je j<m
jedncj dokazovane tvrzeni oznaceno jako Theorem, coz znesnadnuje moznost ziskat rychlou pfedstavu
o hlavm'ch vysledcich.

Celkove si my slim, ze jde o velmi zdafilou praci, v m'z autor prokazal schopnost samostatne tvurci
prace. Proto ji dopomcuji k pfijcti.

V Praze, 26. 10. 2009

Pavel Pfihoda
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