Oponentsky posudek na disertaéni praci
Barbory Batikové

»Completion of semi-uniform spaces and quasitopological groups*

Disertani prace Barbory Batikové je vénovéna riiznym zobecnénim klasickych
pojmi a konstrukci z obecné topologie.

Od dob Eduarda Cecha je v ¢eské matematice vénovéna pozornost uzavérovym
prostorum, tj. takovym strukturam, které vzniknou z pojmi ,,topologicky
prostor* vynechanim axiomi o uzavienosti uzavéru. V metrickych prostorech
tomu odpovida vynechani trojihelnikové nerovnosti a v uniformnich prostorech
axiom, ze kazdé uniformni okoli diagonaly Uobsahuje ¥= Upro vhodné
uniformni okoli diagonaly 9/ .

Vznikly pojem se nazyva semi-uniformita a studium chovani semi-uniformit

z nejruznéjSich aspektd tvori napln disertacni prace Barbory Batikové.

Prace Barbory Batikové je rozdélena do péti kapitol. Prvni ma reSersni
charakter. Autorka zde uvadi prehled riznych jinych zobecnéni topologickych a
uniformnich prostort, které jsou uvadény v literatufe. Zde cituje zejména fadu
praci H. P. A. Kiinziho, D. Doi¢inova a monografii P. Fletcheraa W. F.
Lingreva ,,Quasi-uniform spaces®, coz jsou ttvary vzniklé z pojmu uniformni
prostor vynechanim axiomu symetrie.

Dalsi kapitola uz je vénovana vlastnimu predmétu disertaéni prace, tj. zkoumani
t-semi-uniformnich prostort. Jsou to takové semi-uniformni prostory, které jsou
.ponékud blize* obvyklym uniformnim prostortim : jimi indukovana uzavérova
operace je prece jen topologie.

Zde uvadi zakladni vlastnosti kategorie t-semi-uniformnich prostora :
projektivni a induktivni vytvareni, konstrukce a vlastnosti jemné a hrubé t-semi-
uniformity a dalsi. Dalsi kapitola je jiz vénovana ﬁpln)'lm"t-semi-uniformnim
prostorim. Ukazuje se, Ze jsou ¢tyfi,rozumna zobecnéni ,,Cauchyovskych filtri
uniformnich prostori a tedy klasické definice Gplnosti, ze kazdy Cauchyovsky
filtr je konvergentni, zde dava &tyfi rizné pojmy Gplnosti. Autorka je shrnuje
pod pojmem£-uplnosti, kde L je néktera ze tiid téch zobecnénycfh
Cauchyovskych filtri. Pro né& pak vySetiuje nejriznéjsi vlastnosti a vztahy, napr.
absolutni uzavienost, epireflektivitu v kategorii viech Hansdorffovych t-semi-
uniformnich prostort a dal3i. Ve ¢tvrté kapitole autorka diskutuje mozné
kontrukce zaplnéni. Ukazuje, Ze zde je velmi malo ,,positivnich vysledki* a
doklada to vtipnymi protiptiklady. ,, Positivnich vysledkii ., je jesté méné



v posledni, paté kapitole vénované Gplnosti a zupliovani analogickych
zobecnéni topologickych grup. Tento nedostatek positivnich vysledki neni viak
nedostatkem autorky. B. Batikova doklada neplatnost fady zobecnéni klasickych
positivnich vysledku protipiiklady, ¢asto zna¢né sofistikovanymi a cennymi.

Zaver : Disertacni prace B. Batikové ma 44 stran a je napsana slohem
adekvatnim zkoumané problematice. Vysledky jsou ptivodni, vétsinou nikoliv
pirekvapujici. Cenné jsou zejména protiptiklady, vyzadujici invenci a dobrou
orientaci v latce.

Prace je vypracovana velice peclivé, nasla jsem pouze 2 prepisy na str. 38 a 39.
B. Batikova predlozenou diserta¢ni praci prokazala schopnost samostatné
zpracovat dané téma a ziskat v ném nové poznatky.

Tim prace splnuje vSechny pozadavky kladené na disertaéni prace, doporucuji ji
k obhajobé a po uspésné obhajobé priznani titulu Ph. D.

V Praze, dne 3. 7. 2008 Prof. RNDr. V. Trnkova, DrSc.




