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SHRNUTI OBSAHU PRACE

Prace prezentuje nékolik postupii diikkazu Tichonovovy véty o kompaktnosti souéinit kompaktnich prostori.
Vgechny jsou prevzaty z uvedené literatury, pfeloZeny a na nékolika mistech trochu rozvedeny. Nejprve je
predvedeno, jak véta plyne z Alexandrovova lemmatu.

Pak jsou prezentovany dva z dikazi Tichonovovy véty z ¢lanku Etienne Matherona. Prvni z nich uziva Zornovo
lemma k nalezeneni prvku p souéinu, jehoz zadné okoli nelze pokryt kone¢né prvky otevieného pokryti i/, pokud
U nema konecné podpokryti, a tedy p nepatii do zddného prvku pokryti &/. Druhy dikaz z ¢lanku Matherona
ukazuje, jak uzitim transfinitni indukce dokézat, ze zadany net v souc¢inu kompakti méa konvergentni subnet.

Dalsi dukaz je prevzat z pripravované knihy M. Miirgera. Dtikaz uziva existenci univerzalniho subnetu, ktera je
dokazana pomoci existence ultrafiltru pro vhodny filtr. Z toho je dokadzana konvergence tohoto univerzalniho
netu diky konvergenci jeho projekci na ¢initele soucinu.

Posledni uvedeny dikaz je prevzat ze skript od I. F. Wldea. Ten k dikazu neprazdnosti pruniku centrovanych
systémil v sou¢inu kompaktnich prostori uziva existence ultrafiltru p¥imo.

CELKOVE HODNOCENI PRACE

Téma prace.: Téma umoznilo studentce sezndmit se s nékolika odliSnymi technikami, které vedou k
dtukazu kompaktnosti.

Vlastni prispévek.: Na nékolika mistech, kde to povazovala za dobré, prevzaté dikazy doplnila o po-
drobnéjsi vysvétleni.

Matematicka droven.: Porozuméni tématu vyzaduje zvladnout praci s fadou mnozinovych pojmi. K
prezentaci vysledkit mam nékolik pfipominek a otazek.

PRIPOMINKY A OTAZKY

(1) Domnivam se, Ze by bylo vhodng&jsi namisto o konstrukei subnetu mluvit o ,transfinitni konstrukei“ v
abstraktu a avodu.

(2) Za nedostatek povazuji to, Ze neni pfipomenut pojem usmérnéné mnoziny. Pokud je uvazovan pojem
bez predpokladu na antisymetrii relace, pak nevidim, proc¢ je relace na S v dikazu tvrzeni 1 usporadani?

(3) Pojem shora a zdola usmérnéné mnoziny jsem nikde nenasel a pfijde mi trochu neintuitivni narozdil
od nahoru a dolt usmérnéné mnoziny, coz se zda se bézné pouziva.

(4) V definici zfetézeni dvou prvka P s disjunktnimi definiénimi obory v I je bez vysvétleni pouZito téz
jiné znaceni pomoci sjednoceni. Nevim pro¢ je tomu tak ani s jistotou, jak je to mysleno?

(5) Ve faktu je formulace nekorektni (pfedpokladam, Ze jen z formélntho divodu). Problém vidim v tom,
7e X a X{;,) neni totéZ; specidlné a € X; neumim spojit s p narozdil od a = (a;,) € X037

(6) Ve faktu 5 se ¥ikd, co je soucin prazdného systému jako diisledek definice sou¢inu kompaktnich prostort.
Nevim, pro¢ jen kompaktnich a asi by bylo dobré to vysvétlit jiz u definice soucinu v dvodu.

(7) Ve faktu 5 se také mluvi o sjednoceni prvka P, aniZ se to vysvétluje. MoZna by jednoducha definice
byla vhodnéjsi.

(8) V piipadé dukazu pomoci subnetii nerozumim tomu, co znamené I = a. Ocekéval bych I = [0, «). Pro
a = 0 by slo o pfipad nultého kroku, pii kterém I = () a X; = {0}. ,,Nulty krok* v préci nachazi o
nebo 1?7 Pozadavek (o) spliuje. Pozadavek (cg) nic nepoZaduje, lze p¥ip. volit ¢q jako identitu na
D?

Narazil jsem jen na nékolik preklepi, na které jsem studentku upozornil.
ZAVER
Praci doporucuji uznat jako bakalaiskou praci.

Petr Holicky, 29. 8.2022



