
Stanovisko k dizertaèní práci a vyjádøení ke studentovi

Název: Strukturní a kategoriální popis tøíd abelovských grup
Autor: Mgr. Josef Dvoøák

Pøedlo¾ená práce sestává z úvodního souhrnu prezentovaných výsledkù, jednoho ji¾ publikovaného
èlánku s jediným autorem, jednoho spoleèného èlánku pøijatého k publikaci a ze tøí spoleèných èlánkù,
které jsou zaslány do recenzního øízení, z nich¾ u dvou u¾ byly editorovi odeslány revidované verze
se zapracovanými pøipomínkami oponentù.

Práce zkoumá tøídy objektù splòující nìkterou z variant podmínky komutování funktoru hom s
koprodukty v kontextu rùzných tøíd kategorií. Hlavním spoleèným problémem prvních tøí zahrnutých
textù, které jsou vìnovány abelovským kategoriím, je otázka uzavøenosti tøídy autokompaktních
(respektive samomalých v pøípadì abelovských grup) objektù na souèiny, zatímco zbylé dvì kapitoly
se zabývají mo¾nostmi pøekladu otázek na autokompaktnost z abelovských kategoriích do situace
neabelovských kategoriích zobecòujících kategorie pùsobení monoidu na mno¾inì.

První dvì kapitoly zahrnující dva publikované texty jsou vìnovány tøídì samomalých (self-small)
abelovských grup. Hlavním výsledkem první z nich je konstrukce takového souèinu samomalých grup,
mezi nimi¾ neexistují nenulové homomor�smy, který není samomalý. Druhá kapitola rozpracovává
teorii relativnì malých abelovských grup vzhledem k dané tøídì grup a tento aparát je následnì pou¾it
pøi charakterizaci samomalých souèinù koneèných grup, jimi¾ jsou právì buï libovolné mocniny grupy
celých èísel nebo souèiny koneènì generované volné abelovské grupy s koneènými p-grupami.

Tøetí èást práce zobecòuje nástroje pøedchozího èlánku do zásadnì obecnìj¹ího pøípadu abelovských
kategorií. Ukazuje se, ¾e mnohé výsledky nejen platí v obecném kontextu, ale jejich dùkazy jsou
pøi vyu¾ití standardních nástrojù teorie kategorií dokonce pøehlednìj¹í a struènìj¹í. Vedle popisu
kompaktních a autokompaktních objektù je zde podán kategoriální popis autokompaktního souèinu
autokompaktních objektù.

Ètvrtá kapitola se pokou¹í o aximatický popis tøídy kategorií, která by zahrnovala oba hlavní pøípady
kategorií S-aktù, tedy kategorií pùsobení daného monoidu (s nulou nebo bez nuly) na mno¾iny.
K tomu úèelu je zaveden pojem UD-kategorie a dokázány kategoriální varianty tvrzení známých
pro obì tøídy S-aktù. Posléze jsou tato tvrzení vyu¾ita pøi popisu projektivních a rùzných variant
kompaktních objektù. Závìrem jsou odvozené kategoriální prostøedky pou¾ity zpìtnì na konkrétní
tøídy S-aktù.

Závìreèná èást textu se vìnuje aplikaci konceptù perfektnosti a vyvá¾enosti, zkoumaných v kontextu
kategorií modulù, v kategorii pùsobení monoidu s nulou na mno¾inách. Hlavním výsledkem jsou
kritérii perfektních a vyvá¾ených monoidù s nulou.

Josef se bìhem studia zúèastnil nìkolika konferencí, na nich¾ nìkteré své výsledky prezentoval, a
jistì se vbrzku zúèastní dal¹ích, kde bude referovat u¾ jako pedagog FUL ÈVUT nedávné výsledky
zahrnuté v pøedlo¾eném textu. Kromì vìdecké práce se v prùbìhu studia velmi aktivnì a úspì¹nì
vìnoval pedagogické èinnosti v rámci Katedry algebry a nìkolikrát byl ocenìn dìkanem MFF mezi
nejlépe hodnocenými vyuèujícími ve studentské anketì.

Na základì dosa¾ených výsledkù bez pochybností doporuèuji, aby byla pøedlo¾ená práce uznána jako
doktorská dizertace a Josefu Dvoøákovi byl udìlen titul Ph.D.
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