Posudek §kolitele na doktorskou praci Marty Bilkové
Interpolation i Modal Logics.

Préace se zabyva Craigovou vétou o interpolaci v modalnich vyrokovych
logikach ze dvou hledisek. Zaprvé se zkoumé platnost silngjsi véty, uniformni
interpolace. Druhé zesileni, kterym se prace zabyva, je dosaZitelna (feasible)
interpolace.

Uniformni interpolace byla dokazana pro fadu modéalnich logik pomoci
teorie modelu. Tyto dikazy vSak nedéavaji konkrétni interpola¢ni formule,
pouze dokazuji jejich existenci. V préci je dokézéna uniformni interpolace
pomoci teorie dikazfi, coz dava explicitni konstrukei interpola¢nich formuli.
Z uniformn{ interpolace v modalnich logikich plyne nap¥. véta o pevném bodu
(coz je modalni verze diagonalniho lematu). Diikazy jsou zaloZené na metodg,
kterou poprve pouZil Pitts pro explicitni ditkaz uniformni interpolace pro vy-
rokovou intuicionistickou logiku. Nicméné konkrétni realizace pro jednotlivé
logiky vyZaduje velice promyslenou volbu kalkulu a formuli, ze kterych se
interpolant sestroji. I kdyz sekvenc¢ni kalkuly byly pouZzity na formalizaci né-
kterych uvazovanych modélnich logik, neexistuje o tom Zadné systematické
pojednani. Proto znaéni ¢ast prace spodivala v navrzeni vhodnych kalkuli a
ditkazu jejich vlastnosti.

Dosazitelna interpolace pro modélni logiky nebyla znidmé v dobé kdy
Bilkovéa zacala na téchto problémech pracovat. V pribéhu jejitho studia byla
tato vlastnost modélnich logik dokézana jinymi autory. Nakonec se Bilkové
podafilo najit ditkaz zaloZeny na jeji pivodni myslence. Tento ditkaz je velice
elegantni a dava nam lepsi nahled do struktury ditkazi v modélnich logikach.
Dosazitelna interpolace ma aplikace pro dolni odhady délek dikazi, coZ je
velice diilezity problém v dikazové sloZitosti.

Predlozend prace obsahuje kvalitni vysledky a je velmi dobfe napsana.
Proto jsem zcela presvédéen, Ze spliuje pozadavky kladené na doktorské
diserta¢ni prace a doporucuji jako podklad k udéleni titulu Ph.D.

V Praze, 21.7.06 Doc. RNDr. Pavel Pudlak, DrSc

f ﬂoé((%{



