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Text posudku:

Jednim z otevienych problémi teorie reprezentaci monoidu je problém charakterizace téch zjemnu-
jicich monoidd, které jsou realizovatelné jako monoidy V(R) t¥{d izomorfismt koneéné genero-
vanych projektivnich moduli nad von Neumannovsky regularnimi okruhy R. Tento problém byl
formulovan K. R. Goodearlem uz v roce 1994, ale je stéle otevieny i pro spoéetné konické zjemnujici
monoidy.

V roce 2020 Ara, Bosa a Pardo [2] dokdzali vétu, Ze kaZdy koneéné& generovany konicky
zjemiiujici monoid je realizovatelny. Tento vysledek je kulminujicim bodem dlouholeté prace bar-
celonské algebraické skoly v teorii reprezentaci: navazuje bezprostiedné na nékolik desitek pract
autorl z této 8koly, ale i Brookfielda, Goodearla a dalsich, publikovanych v poslednich dvaceti
letech. Diplomova prace TomdSe Jakubce si klade nelehky kol do 50 stran zkompilovat dikaz
této véty, ale také nékterych klicovych predchozich vysledki.

Ptvodni idea pouzit jako vychozi strukturu pro realizaci monoidy tzv. separovanych grafi z
¢lanku Ary a Goodearla z J. Reine Angew. Math. 669(2012) se ukdzala jako nedostateén4. V élanku
[1] Ary, Bosy a Parda proto auto¥i zizili uvazovanou t¥idu grafi na tzv. adaptovatelné separované
grafy. Pro takové grafy G dokdzali, ze jim odpovidajici monoidy M (G) jsou prvogenerované konické
zjemnujicf monoidy, a naopak, kazdy takovy monoid je izomorfni s M (G) pro n&jaky adaptovatelny
separovany graf G. Dikaz tohoto vysledku je velmi podrobné prezentovan v kapitole 2 diplomové
prace, a to véetné dalsich potfebnych pojmu a lemmat, pfevzatych z pfedchozich élankt tychz
autori v Algebra Repres. Theory 10(2007), Israel J. Math. 214(2016) a J. Algebra 480(2017).
Kapitola 2 proto tvoif téméf polovinu celé diplomové prace.

Kapitola 3 je vénovana pfechodu od adaptovatelnych separovanych grafi G k von Neumannov-
sky reguldrnim K-algebrdm R(G): pomoci G se nejprve definuje jistéd K-algebra s involuci S(G),
samotnd K-algebra R(G) je pak definovédna ve dvou krocich, s vyugitim univerzalnich lokalizaci a

jejich vlastnosti dokazanych v ¢lanku Ary a Brustengy z J. Algebra 309(2007). Z&vérem kapitoly 3



je bez dukazu prezentovén rozklad algebry R(G) na direkni souéet K-podprostorti, z néhoz snadno
plyne existence vnofeni svazu dolnich podmnozin posetu I(G) asociovaného s G do svazu idedlil
K-algebry R(G).

Kapitola 4 je vénovéna adaptovatelnym separovanym grafim G spliujicim podminku (F),
kterd zarucuje, ze poset I(G) je les (forest). Je tu dokédzano tvrzeni, ze pro kazdé G existuje G
spliiujf podminku (F) a ”pokryvajici” G. Pro adaptovatelné grafy splitujici podminku (F) a takové,
ze I(G) je strom, je tu pak prezentovan dukaz z 2], Ze monoid V(R(G)) je izomorfni s monoidem
M(G).

Zavér diikazu je uz prezentovan struénéji, v kapitole 5. Klicovym faktem je, 7e v ditkazu vyse
zminéného tvrzen{ se prechod od G = Gy ke G = G,, odehrévé v koneéném poctu krokd, pticemz
v kazdém kroku je (Gi,Giy1) (i < n) tzv. korunovany par grafi, coz implikuje, ze M(Giy1)
je specidlnim (, korunovanym”) pushoutem monoidu M(G;). Pro dokonéen{ ditkazu pak zbyva
dokézat tvrzeni, ze je-li M(Gi41) ,korunovanym” pushoutem monoidu M(G;) a V(R(G;)) je
izomortni s M(G,), pak také V(R(G; 1)) je izomorfni s M(G;1). Toto tvrzeni, jehoz dikaz zabira
Ctyfi strany zavéretné sekce Eldnku [2], a vyuzivd mj. rozklad algebry R(G) na K-podprostory

zminény vyse, je v zavéru diplomové prace uvedeno bez dikazu.

Je zfejmé, ze k sepsdni své diplomové priace musel Tom4s Jakubec podrobné prostudovat
nékolik technicky velmi naro¢nych Elanka obsahujicich $pitkové vysledky soucasné teorie repre-
zentaci monoidil. Po matematické stréance je prace na vyborné drovni, ¢asteéné samoziejmé proto,
ze Tada dikazu je téméf identickd s dikazy prezentovanymi v élancich [1] a [2]. T kdyz je v praci
jasné ddn kredit za vysledi(y autorim ¢lankd [1] a [2], obéas by negkodilo uvést presnéjsi citace
dalsich zdrojii. Napiiklad tvrzeni na str. 14, ze M(E, C)) mé zjemiiovaci vlastnost, je Proposition
4.4. z tlanku Ary, Moreny a Parda ,,Nonstable K-theory for graph algebras” v Algebra and Repres.
Theory 10(2007), a Lemma 5 je Lemma 5.1 z éldnku Ary a Pardo ,,Representing finitely generated
refinement monoids as graph monoids” v J. Algebra 480(2017). Nedostatkem préce je absence
jakychkoliv pfikladi, které by pomohly ilustrovat pouzité netrividln{ konstrukce.

Seznam publikaci na konci prace mé velmi neobvykly format: bez oéislovani &i jiné obvyklé
identifikace jsou tu pro kazdy ¢lanek uvedena jen jména autord, nézev ¢lanku a rok vydani, chybi
nazev a &islo Casopisu i éfsla stranek. Clanek [1] je paradoxné citovan jako Ara et al. [2019a],
ackoliv byl publikovén v roce 2020.

Na rozdil od matematické tirovné je jazykova troveri prace nizka: témét na kazdé strance jsou
chyby v angli¢ting, a to jak gramatické, tak pieklepy ve slovech. Ty by jisté pfi pouziti spell
checkeru nebylo problém odstranit (napf. termin ,,graph” se na str. 50 vyskytuje jeste ve varianté
,»erpah” a ,,grah”). Price na konci obsahuje zbytetné prazné strany oznaéené ,,List of Figures” a

,,List of Abbreviations”. hocs
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