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Radovan Svarc: Slabé a slabé* homeomorfismy

Cilem prace bylo zpracovat znamé vysledky o charakterizaci nékterych tiid Banachovych prostoru po-
moci topologickych vlastnosti slabé topologie a prozkoumat sekvencidlni verze téchto vysledku. Motivaci
k tomu je na jedné strané skutecnost, ze ze mnohé tiidy Banachovych prostoru (separabilni prostory,
reflexivni prostory, prostory se separabilnim dudlem aj.) lze charakterizovat pomoci topologickych vlast-
nosti slabé topologie (nékdy snadno, jindy s pouzitim netrividlnich vét), na druhou stranu neni znidm
zadny piiklad dvojice Banachovych prostoru, které by byly slabé homeomorfni ale ne izomorfni. Pokud
ovsem budeme uvazovat pouze sekvencialni chovani slabé topologie, je situace zajimavéjsi — nékteré ze
zminénych charakterizaci maji své sekvencidlni analogie, u jinych to neni zfejmé. Zaroven existuji dvojice
neizomorfnich prostoru, které jsou slabé sekvencialné homeomorfni. Proto stoji toto téma za dukladnéjsi
vyzkum.

Préace je rozdélena do tii kapitol doplnénych tvodem a seznamem pouzitych pojmu a znacCeni. Prvni
kapitola je kompilac¢ni a shrnuje zndmé charakterizace vybranych tii{d Banachovych prostori pomoci
topologickych vlastnosti slabé topologie. Jde o separabilni prostory, prostory se separabilnim dudalem,
Asplundovy prostory, reflexivni prostory, slabé kompaktné generované prostory a prostory neobsahujici
izomorfni kopii ¢;. Témeér vSechna tvrzeni jsou v praci dokdzana (vyjimku tvoii napiiklad nejtézsi impli-
kace v oddilu 1.5, ktery pouzivd hlubokou vétu Bourgaina, Fremlina a Talagranda).

Druha kapitola se vénuje sekvencidlnim vlastnostem slabé topologie. V oddilu 2.1 se mj. ukazuje, ze
slabé sekvencidlni homeomorfismy zachovavaji separabilni prostory, reflexivni prostory a slabé kompaktné
generované prostory. Pro zbyvajici tf¥idy prostortu z prvni kapitoly to neni jasné. Také je vysvétleno, ze
Torunczykova véta o homeomorfismu Banachovych prostoru téze hustoty dava piiklady neizomorfnich
prostori, které jsou slabé sekvencidlné homeomorfni (staci ji aplikovat na prostory se Schurovou vlast-
nosti). Oddil 2.2 se vénuje stejnomérné verzi slabych sekvencidlnich homeomorfismi. Mj. se ukazuje, ze
tato zobrazeni zachovdvaji slabou sekvencidlni tiplnost (coz je snadné) a tifdu prostoru neobsahujicich
kopii ¢; (k tomu se vyuzije Rosenthalova véta).

Tteti kapitola obsahuje zobecnéni konstrukce J. Dijsktry a J. van Milla o existenci homeomorfismu
T :R™ — R", pro ktery ||Tz||s = ||z||1 pro kazdé x. Tato véta je zobecnéna pro piipad ,N-normy* (viz
oddil 3.1). Jak je vysvétleno v poslednim odstavci, ddva tato konstrukce dalsi pitklady slabé sekvencidlné
homeomorfnich prostoru.

Student pracoval velmi samostatné s vyuzitim mych ndmétu a pozndmek. Za nejcennéjsi ¢ast prace
povazuji oddil 2.2 a kapitolu 3. Tam bylo tieba dukladné porozumét netrividlnim vétdm a konstrukcim.
Zv14st konstrukee ve tfeti kapitole je velmi technickd — bylo t¥eba postupy z literatury pochopit, rozvést
do podrobnosti a zobecnit, coz uchaze¢ ispésné zvladnul. Jsem piesvédéen, ze prace jednoznaéné spliuje
pozadavky kladené na diplomovou praci.
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