Vo svetle intuicionizmu: dve Studie v tedrii dokazov

Tato praca pojednéava o dvoch Specifickych aspektoch vztahu medzi klasickou
a intuicionistickou teériou dokazov. V prvej casti zavedieme, s pouzitim
odvodeni v klasickej aritmetike, formalizaciu pre Godelov neformélny vyklad
BHK interpretacie. Godelova interpretacia dokazatelnosti pre intuicionistic-
ki vyrokovi logiku bola prvy raz publikovand v [1]. Definoval tu modélny
systém S4 ako formalizaciu pre intuitivny koncept dokazatelnosti, a po-
tom prelozil IPC na S4 pri zachovani korektnosti a uplnosti. Godelova
praca navrhuje hladat interpretaciu dokazatelnosti pre modalnu logiku S4 s
pouzitim aritmetickych dokazov, ktord samotna vedie k takejto interpretacii
dokazatelnosti pre intuicionisticku logiku. V prvej kapitole sa pokisime
vyriesit tento problém. ZovSeobecnime Solovayovu interpretaciu dokazatel-
nosti pre modalnu logiku GL, aby sme zachytili iné modalne logiky, konkrétne
K4, KD4 a S4. S pouzitim uz spominané¢ho Godelovho prekladu navrhneme
formalizaciu BHK interpretacie pomocou dokazov v klasickej logike. Ako
dosledok ukézeme, ze BHK interpretacia je dostatocne silnd a umoznuje
viacero roznych formalizacii, ktoré prekvapivo zachytavaji rozne vyrokové
logiky vratane intuicionistickej, minimalnej a Visser-Ruitenburgovej basic
logiky. Napokon prezentujeme negativne vysledky ukazujice, ze neexistu-
je interpretacia dokazatelnosti pre FubovoIné rozsirenie systémuKD45 a
v sulade s ocakdvanim neexistuje ziadna BHK interpretacia pre klasicku
vyrokovi logiku.

V druhej polovici dizertacie sa sustredime na dalsi spominany aspekt a
budeme skumat aplikdciu intuicionistického hladiska v teérii dokazov kla-
sickej logiky. Za tymto tucelom zovseobecnime klasickd verziu Dialectica in-
terpretacie tak, aby brala do tuvahy zlozitost dokazov a vyuzijeme ju pri
skimani podsystémov aritmetiky s obmedzenou indukciou. Konkrétne, de-
finujeme pojem vypoctovy tok (computational flow), ¢o bude dvojica po-
zostavajica z postupnosti vypocetnych problémov istého typu a postupnosti
redukcii medzi nimi. Na zéklade tedrie, ktoru vypracujeme pre vypoctové
toky, ziskame korektni a tdplnu interpretaciu pre podsystémy aritmetiky
s obmedzenou indukciou. Tieto vlastnosti vyuzijeme pri transformacii pr-
voradovych aritmetickych dokazov na postupnosti vypocetnych redukcii, po-
mocou ktorych extrahujeme vypocetny obsah niektorych tvrdeni v niektorych
podsystémoch aritmetiky vratane IAg, TF, IAg(exp) a PRA. V posledne;
casti zobecnime toky konec¢nych dizok na toky nekonecné a presunieme nas
zdujem zo systémov s obmedzenou indukciou na systémy PA a PA + TI(«) s
neobmedzenou indukciou.
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