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Adam Beran: Eliptické křivky
nad konečnými tělesy

Práce se zabývá základńımi vlastnostmi eliptických křivek nad konečný-
mi tělesy charakteristiky r̊uzné od 2 a 3. Zaměřuje se předevš́ım na podrobné
d̊ukazy následuj́ıćıch fakt̊u:

1. d̊ukaz asociativity grupové operace na eliptické křivce,

2. Hasseho věta (odhad na počet bod̊u na křivce).

I když je práce kompilačńı a jde o známé výsledky, jejich d̊ukazy jsou
značně netriviálńı a jdou nad rámec bakalářského studia. Autor nav́ıc pra-
coval velice samostatně a potřebné doplňuj́ıćı zdroje si z velké části dohledal
sám.

V př́ıpadě d̊ukazu asociativity zvolil autor ne př́ılǐs obvyklou cestu spoč́ı-
vaj́ıćı v tom, že jde vlastně o to porovnat dva polynomy v celkem konkrétńım
faktorokruhu okruhu polynomů. I když jde o d̊ukaz z povahy věci velice
přirozený (grupová operace je racionálńı zobrazeńı) a vlastně př́ımočarý,
dotčené polynomy maj́ı tolik člen̊u, že bylo nutné několik výpočt̊u provést
na poč́ıtači. Daľśım problémem, který autor pečlivě ošetřil, je nepř́ıjemné
rozeb́ıráńı speciálńıch př́ıpad̊u, kdy se někde ve výrazech (P1 + P2) + P3 a
P1+(P2+P3) vyskytne součet dvou stejných prvk̊u, protože v tomto př́ıpadě
je nutné použ́ıt pro sč́ıtáńı jiný vzorec.

V př́ıpadě Hasseho věty autor podal takřka úplný d̊ukaz, kde z prosto-
rových d̊uvod̊u bez d̊ukazu citoval jen tvrzeńı o stupni lineárńı kombinace
automorfismů eliptické křivky (tvrzeńı 23). Důkaz je veden pečlivě a je z něj
dobře vidět hlavńı myšlenka.

Práci považuji za velice zdařilou, doporučuji ji k obhajobě a návrh
hodnoceńı přikládám zvlášt’.

V Praze dne 28. 8. 2018 doc. RNDr. Jan Št’ov́ıček, Ph.D.


